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V M hxc Arithmeti- 
cxa g Geomecrix ele- 
menta abfoluiiTemjac 
de hisjVt moseft^dica 
dis mecum cogitarem, tu mihi pri- 
mus omniuftatim occurrifti , fin- 
gulare decus Valentix nobilitatis, 
qui hoc muneris, qualecuna, id ef- 
(etjtibi quali tuo iure vendicares. 
,Nam quanquam commemorare 
polTem non paucos,qui mea opera 
5cinduftria in- liberalibus dilcipli- 
nis pcrdilccndis vii funt, te tamen 
primum ego ab iplis pene incupa- 
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bulis inftitucndum, atq; informan- 
dum fufcep : , primus ex me,cu ipfo 
propemoi n ladte, Iiterarum ele- 
menta bi[? . Quam ob rem pri- 
mos ho^ ^Sus,& eorum, quz in lu 
cem edere in Ihale£bicam,ac Philo 
fophlam Ariftotelis conditui velut 
fundamenta,ad te pertinere, ac tuo 
nomini iure optimo confecranda 
efle, Ium arbitratus. Accedit & alia 
quoq; caufa, quae me, vf id facerem, 
adhortata eft : quod intelligam te 
miro quodam Iiterarum , ac bona- 
rum artium ftudio incenfUm e fle, 
ex omnibus , nullas magis nobi- 
lem adolekentem , maiorum fhien 
dore , potentia , opibus, innumeris 
Zk corporis, Se animi dotibus nulli 
fecundum decere,quam difeipiinas 
Mathematicas. Quaepneterquam 


N V N C V P A T O R I A. 

quod abique improbo illo labore, 
quem aliae defiderant 3 perdiicutur, 
qui folet homines innumeros , & 
tui prsfertim ordinis, ab ftudio lite 
raru auocare(certifsimae enim funt, 
bc a contentionibus,rixofisq; difpu 
tationibus loge alien^ , nec fpinofis 
praeceptionibus torquent auditoru 
animos)magna cum voluptate fci- 
untur, & domi, foris P in vrbe^ in a- 
gro,nauigati,priuato, cum potefta- 
te degentid ocis deniq; omnibus,& 
temporibus hrmilsimo funt pradi- 
diOpSc lingulari ornameto. Ad hf c 
cum fint per vniuerlam Philofo- 
phiam latifsime fu Cx ,, cognita: ad 
difciplinas omnes via amplilsimam 
fternuntiplis vero negle£lis omnis 
ad fcientiam additus intercluditur. 
Quibus omnibus de caufis h xc A- 
A 3 rithme- 
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rihmeticz , & Geometrias, qua in 
Mathematicis principe locu tenet, 
qua potui breuitate Sc facilitate ex 
Euclide decerpere curaui , vt cu di- 
fciplinis Philofophicis animu iftu 
tuum , in quo innumera virtutes e- 
nitent, excolere coeperis: cuius rei 
defiderio te flagrare vehemeter in- 
tellexi , ex horu cognitione proxi- 
mam ad eas viam habeas, 8ccop en 
diariam. Et ne alij horu frudfcu pri- 
uentur, quem (pero maximum fo- 
re atq; vberrimum^ad communem 
omnium ftudiorum vlum hac ipla 
in luce edere tuo nomine decreui, 
teq, eoru tanqua patronu & tutore 
coratuere; vt quod opus tibipotifsi 
mum fcriptum eft, idipfumtui no- 
minis pradidio ab inuidorum ob- 
tredfationibus tutu appareat. Vale. 


P E T R V S M O K. 

jonus candido leftori, S. D. 

v m publici Aristotelis libros de Dia» 
ledica,ac Pbilofopbia in hac noslra 
Academia Valeniina interpretarer, le 
dor optime , in quo munere obeundo, 
ut communia adolefcentix iuuarem ftu 
dia , non dubitaui bonam at at a partem confumere, 
fumma ope niteb ar,h\atbema.excpla,in quibus fr e» 
quens ejt Ari flo. quapoter.am dexteritate explicaret 
adbibebam quicquid in me erat artis, ZT aperx,quod 
inteUigere obfiunjUmis quibufc £ , his maximam luce 
afferri,?? horum ignorationem locis Ariflo.no. pati 
cis ac [citu dignis, ueram rei intelligentiam defldera * 
ri. Sed(fateor ingenue) inani me labore torquebam , 
quod non finemagno auditorum incommodo fieri, 
[ape [um expertus. Cum enim in more pofitum fit, ut 
adolefcentes , nullam in perdifcendis artibus ordinis 
rationem fequuti, magna temporum iadura, e r.flu» 
diorum difl>endio,non tam fuaipforum culpa , quam 
eorum, qm illa fle publici profitentur, ad Ariflotes 
leam difciplma iAutbematicis difciplinis nelhmine 
quidem [flutatis, accedant, quid mirum fiexadifli * 
mas , ac proinde difficiles Geometri* dcmcnslatio* 
nes, que pleruntfl [olent exercitatos admodum uehe- 
menter torquere,no ajfequanturi Quid quod differt 
di ratio innumeris referta praeceptionibus, Arifiote* 
lis [cripta uarqs obftruda difficultatibus diflrahi au r 
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ditorum animos in plura /ludia non patiuntur . PJ 
{ut aitp abius) angufti oris uafcula fuperfufam hu * 
moris copiam reff>uunt-,qud fufcipiant facile, ji pau* 
latim infiiUaucris . H ac cum uerfarem animo fxpe , 
cr intehigerm plane retardari iauenum /ludia , ac 
expettatam inde utilitatem magna ex parte impedi * 
ri,ad intermijjum laborem Arittotele a Ultionis nunc 
denubco animi con filio redire conflituens , ut quic* 
quid Dialeftico: ac Phdofopbitc /ludia ab ineunte 
fere atdtefufcepta. homini paulo uigilanti e-ontule* 
runt , id totum /ludio/is harum difciplinarum culto * 
nbus candide impertiar . Becreui iterum ad eundem 
lapidem non offendere, (ed ita me gerere in hdc P hi* 
lofophia decurfu, ut ad eam, quam certo fcio ueteres 
Platonem, Anjlotckm,cr alios omnes tenuijfe docen 
di rationem proxime accedam , cr Ariflotelis feri* 
pta, qua difficilima h alienus uifa funt, hac methodo 
tradita quam minimo labore doceantur . Excerpf i 
itaque ex Arithmetica cr Geometria Euclidis ea b- 
mnia, qua ad plenam perfcCiamq; Ariflotelea difei * 
plitue mtelhgentiam mihi facere uifa funt , quorum 
in Dialetlicis , cr uniuerfa Philofophia frequenti fi* 
mwi efl ufut.Scio alia prattredtffe multa, ad utrancf 
artem pertinentia cognitu dignifima , cr. utilitatis 
non contemnenda: fed ne q> omnia perfequi artibus 
tamlate patentibus inclu fano frier atin&ituli, cr 
qui elementis his noSlrts in&rufli fuerint, uiam ad li * 
broS’Atiflotclis(quod mihi in primis cura fuit)cr ad 
Euclidis opera habituros parati 'fimam< /feramus. 
Accipe igitur , amice lettor , hanc mei erga te amo* 
« rif 
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rk non obfcurmfignificationem : er hmc laborem 
boni, confule ; quem fi probari tibi intellexero, inge « 
nue frondeo in rtbut omnibus , quibus iuuari pojjh 
eommunia (ludia cognoitero, meam operam nunqui 
defuturam. 

Quz fequuntur continet 
Arithmetica inftitutio. 

Cap. i. Quid Arithmetica ,& ad ceteras quo pa« 
Ho dffefta jit s atque ad eam quo modo referenda Iit 
Logi/lica. 

Cap.i. Qjitcr quot fint Arithmetica; principia. 

Cap.j. Qjjid imitat , quid numerus , e r ex quibus 
partibus conflet. 

Cap. 4 . De prima diuiflone numeri in parem & 
imparem. 

Cap. j. De diuifione paris numeri in pariter pa* 
rem,pariter imparem, er impariter parent. 

Cap. 6. De alit paris numeri diuijione in perfe » 
dum, mutilum, er fuperfluum . 

Cap. 7 . De diuijione imparis numeri in primum 
Cy incompojitum , fecundum feucompojitum, com* 
pojitum per fe, ad alios autem relatum primum er 
incompojitum. 

Cap. 8. De proportionibus , quid fit proportio, 
er qua: apte comparentur. 

Cap. 9. De diuijione pr oportionis in Rationa* 
lem,cr irrationalem. 

A j Cap. 


Cap. io. De iiuijione proportionis rationalis in 
em qua maioris inaqualitatis dicitur, er minoris i 

Cap .11. De diuijione proportionis maioris in a 
aequalitatis, er formis em primis multiplici, fupem 
particulari, er f uperp artiente , er qua his (ubqm 
ciantur. 

Cap'iz.Quiuis numeri propo fit i quo patio in ex» 
trema reiigantur,hoc ed, minimos numeros eandem 
feritantes proportionem. 

Cap. 13. De numero accomodato figuris , er quod 
triplex fit eius forma,hnearis,plana,er (olida. 

Cap. 14.De comparationu habitudine,qua Ana* 
logia dicitur, quid ftt,er quas habeat differentias. 

Cap. 1 $. De tribus Analogia formis Arithmetica, 
Geo metrica, M ufica. 

Cap .16. De fex alijs Analogia formis ex quinto 
Euclidis. 

Dignitates Arithtnetica,er pojlulata. 

Demonf rationes decem ex libris Arithmeticis 
Euclidis decerpta, ad Arijloteleam difciplinam per= 
neceffaria. 
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rithmetica, Scad 

CAETERAS 

quopa&o afiedta 
fit,atq; ad eam 


quo- 
modo refferenda fit Logiflica. 


CAVVT I. 

JT H T M AT Ii 

c& omnes circa quantum 
V er fantur molis , aut nu- 
meri . T rima omniu fiunt 
ac fimphcifiinide TrithmeticagS' Geo- 
metria : qujt in hoc genere pur^e, ac fyn 
ceree nomen illud iujle , ac legitime re- 
tinent. Continet fe folee intra pios fines, 
Cr cum yim maxima 3 orn amenti fi plu- 
rimum 



elementa 

rimum exteri# imp artiantur , fuis i- 
pfx jiant firmamentis , aliena ope non. 
indigent, ex alijs nihil omnino capiunt 
prxjidij . Qux harum fiunt propria t 
ciim in aliud genus transferuntur , 
C rebus fenfilibus accommodantur , 
formas Mrtium procreant medix cu~ 
iufdam natur & : fed qux in Mathe- 
maticarum numero foleant haberi. 
Geometria in cxlufublat.a MST fO 
N 0 MIAM effecit, 'Vifib ilibus ad- 
dita i-siTiKHtj- Arithmetica foriis admi - 
Jla dedit Mufcam. Torro quam ra- 
" tionem habent dux illx pnmx ad ex- 
teras , eandem optinet Arithmetica 
Geometrix comparata . E. f enim or- 
dine prior , & dignitate prxfvantior: 
qua fublata , labe faci an alias omnes 
ef nece f e, Vt nec nomen, nec fines fuos 
tueri commode po fimt. Vnde autem di - 

cla 
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cla Jit Arithmetica , fttiseji perjji- 
cuum d numeris autem ditlam ejfe 3 pe- 
rinde atq\ Grammaticam d literis , ex 
ipfa nominis ratione fatis cojlat . Hac, 
t>t & reliquas , qu* huius funt gene- 
ris, duas partes copi e Eli Theoreticen , 
TraEhcen , d multis receptum ejl : e 
quibus eam, qua ejl de numerorum pro- 
prietatibus , T * heoreticen dixerunt , 
quam ~\>era Tloto in dialogo de Juflo 
Aoy<fJtx.lu) appellat. Arabes A L G 0- 
tfflA HMV ]A , qu£ ars ejl com- 
putandi , ad multa quidem Adis ,fed 
facilior , acbreuior , quam yt inter li- 
ber ales artes recipi debeat , Traclicen , 
JXiH diuifo non yfqueadeo ratione ni- 
titur } O* caret Veterum anclor itate. 
jSfam Euclides, qui Arithmeticam pr i 
mus certa methodo tradidit , nufquam 
huius posterioris meminiffe Yfus esi , 

<&• Se ut- 


E L E M E N T A 

Gr Seuerinus Boetius y qui inter La- 
tinos hanc artent copiofi fime fcripft 5 
qua adjpe&atiuam pertinent i folum 
p er f e qui Culetur. Deinde in. ahjs di- 
sciplinis ea pars 3 qua intra contempla- 
tionem fubfi$iit 3 eH Velat praeparatio 
operis ypraSHca Vero executio : ita al- 
tera in alteram quodammodo refertur. 
Verum Arithmetica , qua infeci to- 
nis est,feu contemplationis ? ad Logi- 
Jlkam nulla ex parte ref icere Vido- 
tur . Veritis igitur forjitan bxc ad 
Arithmeticam no aliter pertine) e cen- 
febitur, quam ad Geometriam optice , 
aut flereometria. Nos ex illa y qux Ve- 
re / cientia edi y & in omnes eas } qux 
artium nomine celebrantur y quam la- 
ti fime funditur , decerpemus ea dun- 
taxat, quibus ad Aristoteleam difci- 
plinam plene intelligendam adolefcen- 
; 1 tes 
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tes paratiffimi reddantur, plane Vero 
diffinire licebit fcientiam } qua Vim nu- 
merorum atq; naturam perpendit , & 
omnes eorundem affectiones tertiffimis 
commonstrat rationibus. 

De variis Arithmeticae prin- 
cipijs. Cap. II. 

A rithmetica , quemadmodum & 
reliqua artes omnesffuts conflat 
principijs tanquam firmamentis , qui- 
bus totius difciplina moles nititur ; Vt 
his fublatis , corruere Vniuerfa Jit ne- 
ce ffe . 'Principiorum autem duplicem 
e ffe differentiam placuit yfrisloteli , 
compofitorum & jimplicium . Simpli- 
cia funt , diffinitiones , quas in omni 
difciplina cognitas e ffe oportere, nemo 
efl, qui ambigat . Compofitorum duo 
funt gener a, alia axiomata Vocantur , 
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feu communes fententia , yfqueadeo 
perfpicuapvt c iduis, "Vel ex fola 'vocum 
jignificatwne citra ' \>Uam docentis ope - 
ram conflare pofint : Adia poSiulata, 
certa illa quidem ex fe ipjis fidem 
habentia fed qua praceptoris operam 
defiderent , Vt intelliganttir . Acfunt 
illa quidem fatis multa , fed qua nobis 
futura funty fui hic tantum apponen- 
da duximus. 

Quid vnitas , cjiiid numerus, & de 
eius partibus, Cap. III. 

~XT Nl TA Sy omnis numeri princi- 
pium efl Cy- menfura. iSfam 'vt res 
Aias numero metimur , ita numeros 'li- 
nit a te . Jdft autem Imitas ,qua Vnum- 
quodq ; Imum dicitur. ISIumerus ejlmul 
titudo ex Imitatibus compojita . Quod 
ad numeri naturam attinet , cum fu- 

periora 
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penora petimus , in in finitura pro- 
gredimur. 'Namcotmuo ybi ad de- 
cem numerado peruenerimus , fuper 
eum ab vnitate numeru refie Bimus f 
id fi no toti es, quin fapius fieri pofiit: 
cum autem ad minora defcedimus , 
necejje e fi in Vnitate c7>fifiere:ita ma 
ximus numerus no repentur } mini- 
mus efi binarius. E fit numerus r er u 
difcretaru menfura & modus , que- 
admodum K^irifioteles 
rne dixit . Oportet aut 
quarum fiunt numeri , ad fiolum inte- 
UeBum transferri: hoc enim propriu 
efi Jrf athematum. E eperitur in nu- 
mero duplex partium differentia t 
quadam aliquoties fiumpta totu nu- 
merum efficiunt, ac metiuntur , quot 
Vocant commenfiurabiles , Vulgo ali- 
quot as : yt in quaternario , linarius: 


ingeniofiffi- 
’ eos a rebus , 
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qui bis fumptus quaternariu procre- 
at.^dha totum numeru non metiun- 


tur. Ouod enim ex duclu eurum effi- 
citur , aut fuperat ,ant minus ef-.yt 
m ternario f marius , qui femel fum- 
ptus minorem gignit numeru Jugius 
Vero, maiore . Qiiis numerus partem 
habeat prioris gener is , & ynam , aut 
plures j hac regula digno fcetur. Qui 
in aquos numeros folui potef partem 
habet huius generis : quod f id femel 
contingat ,yna tantu habebit fn plu 
ries, multas, tot fcihcet, quot aquales 
numeros continebit: yt quaternarius , 
cu m duos binarios, qui aquales funt , 
dutaxat foluatur 5 commenfurabilem 
\na tantum partem obtinebit bina - 
rm. ^At.n.cum m duos fenarios, ter- 


narios quatuor , quaternarios tres s 
binarios fex diurnatur , ac proinde 

qua 
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quater in aequales numeros folud - 
tur , ex quatuor partibus c ommenftt- 
r ab ilibus conflabit . ~T ernanus ^qui- 
narius , feptenarias , &* id genus alij , 
cum nullam in aquales numeros di- 
uifionem recipiant 5 'vnitatemfolam 
partem c omenfurabilem habere ce ri- 
debuntur. 

De prima diaifione numeri 
in parem & imparem, 

C*f> ////. 

C urna numeri diuijio efl per pares Arifi-Aua 
^ & impares. "Par numerus e fi, qui poLrlorS 
aquas partes diuiditnr 3 ex 
qu ibus t otusc o flatur numerasti mpar , 
quiid fieri n o patitur ,feu qui in du- 
as aquales partes diui jus mediio 'vni- 
tat~e habet mteruenienu . P arinumc 
ro inter aha multa conuenit qve cu m 
Ii 2 duas 
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duas partes Jecetur f ad quod genus 
yna pertinet , ad idem altera regera- 
tur : yt m oHonamo in duos quater- 
narios dimfo, pars ytrag fui pari 
numero continetur. Qufvd f in alias 
partes fluatur, 'st m quinarium, & 
ternarium , ytriqg conuenit imparis 
appellatio. Illud quog inejl, yt f in 
parem ducatur alius numerus , fue 
par, fue impar, par oriatur 3 ac pro- 
creetur. S i enim in linarium .4. du- 
xeris , oclonarius efficitur : f quina- 
num, denarius t quoru yterppar ef. 
I mparem numerum hac f exuuntur, 
qua prioribus fere funt contraria . 
‘Primo , yt diuifus in partes duas, 
qua totum confciant, parem alte- 
ram habeat , alter am imparem: ID e- 
inde , yt flo impari en eum ducto, 
gignatur impar . 6x duchi enim 

paris 
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faris in imparem , par procreatur. 

Deciiuifione paris numeri in pari- 
ter pare, pariter imparem^ impa- 
riter parem. Cap V. 


N ' ZJ merorum parium tres fune 
flectes: ‘P rima, pariter p ar: Se- 


eunda pariter impar: T er ti a. impa- 
riter par. id umerus pariter par ef, 
quifemper in partes aquales yfq ad 
ynitatem diffoluipotefl: yt . 32 . cuius 
dimidium. 16. huius. 8 . huius, ^.huius 


2. Hic nafcitur ah ynitate in in fini 
tum progrediens per prioris numeri 
geminationem, hoc paBo.l. 2 . 4 . 8 . 16. 
32 . 64 . qui numeri omnes funt pari- 
ter pares. Huic forma numeri pe- 
culiare hoc ef ? yt partes omnes eius 
commenfur abiles fnt eiufdem nomi- 
nis, hoc e f , pariter pares, id umerus 




E L E M E N T A 
puriter impar efi^qui per maxima di 
uifits imparium numeroru confutuit 
fige cies: 'vt. 14. ‘Producitur ab impa- 
ribus naturali ordine je confequenti- 
bus& binario numero geminatis: yt 
1.3. 5. 7. 9. 11. 13.15 . quorum cjui(p 3 bis 
fumptus conjlituit huius numeri for- 
mam. U nde [equitur ynurnquenqg a 
proximo abefe quaternario ,& inter 
pracedentcm 3 ac proxime fequentern 
tres numeros intcruemre: yt. 2 . <& . 6 . 
interuallo dijlant trium numeroru 
3,4. &.$. Impariter par numerus ef, 
cuius proxima partes , tametf in a- 
cjUaha di uidatur.ea r a tame partes 
fimilem diuifionem non admittunt: 
yt.12.20.4-O.hoc genus cum ytrog di- 
di erum fymbolum e fi. ?v 7 am quod ad 
y nuat em fi mi ii diuifione non perue- 
nit, conuenit cum pariter impari: & 

quod 
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qtod pe pius aqualium partium fe- 
clionem recipit cum pariter pari. 
Q ignuntur forma ba numerorum ex 
duttu pariter parium in impares. Si 
enim conflituatur feries yna impa- 
rium numerorum ,pratermiffa 'vni- 
tate ,hoc paclo. 3 . 5 , 7 . 9 . 11 . 13 . & rur 
fus altera pariter pamu initio fum- 
pto a quaternario , ad hunc modum 
4 . 8 . 1 6. 32 . 64 . 128 . & po ferior es du 
cantur in priores , eo ordine , quo de- 
fer ipt i funt , hi producentur. 12 . 24 . 
48 . 96 . 192 . 384 . qui omnes funt im- 


pariter pares. 


De alia paris numeri diuiOone in 
perfe$:u J mutilum 3 &: fuperfluu 

C*t- v a A 

ID riu numercru, aliq funt per fe- 

Sli, alij mutili.ahj piper fui. ‘P er- 
B 4 feStus 


Arift. cdpl 
4. primi 
PojisricrS 
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feBus & plenus ef,qui partibus prii 
portionalibus intra fe coprekenfs ei 
colleBis ef aqualis:yt. 6. cuius par- 
tes funtx 2. 3. qua coniunBa . 6. effi- 
ciunt . H orum numerorum fumma 
ejl paucitas , que admodum & alia- 
rum rerum ^qua perfecta funt: intra 
decem funt.6. intra centum. 2% .intra 
mille. 496. S uperfiuus numerus eff 
cuius partes proportionales yfp ad 
initat em colle EI a totum fuperat : yt 
12. Eius enim proportionales partes 
funt. I.2.3. 4 .6.qua luncla efficiut.16. 
"Diminutus numerus e f^cuius partes 
proportionales compofta minus inte- 
gro reddunt :yt. 8. cuius partes. 1.2.4. 
non amplius quamfeptem colligunt. 

De diuifione impsris numeri in 
primum & incompofitu, fecundu 

feu 
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feu compofitum , compofitum per 
fe, ad alios autem relatum primum 
Scincompofitum. Cap. VII. 

T T ^bet impar numerus ^iie ad- Ari ji^ ca 
^ modii & par , formas tres: Tri- pife primi 
mum & incompojitum:S ecundu feu ?0 i‘ ert0r> * 
compofitu : T ertmm compofi tu qui- 
dem per fe y ad alios autem relatum , 
primum & incompojitum . \ Trimus 
& mcompofitus ejl, quem fola initas 
?netitur:yt.'> ) .< ) ' 7 % Secundus & com- 
pojitus e f , quenj. non fola initas , fed 
alius quoq metitur numerus :~\>t. p. 15. 

21. S ecudus & ad alterum primus 
dicitur .fidus per fe communis ejl ali- 
qua menfura , fed relatus ad ait er u 
nullamhabet: yt. 9 .ad. 2 $. JSCetitur 
enim nouenarium folum. 3. Sed f ad 
inuicem illi duo referantur fommuni 


3 


5 men 
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menfura carent . 2V ani nullus e Jl nu- 
merus , ex cuius duclu po fit y ter que 
procreari . Ari flo. primum numeru 
yifuseflm duas partes diflribuijfe , 
i!» f»?», altero modo primus efl t 
& qui efl ytro<p modo primus . < Pri- 
mu altero modo vocat, quem fola yni- 
tas metitur fled co ponunt numeri, cu- 
iufrnodi efl. 5. qui cum no habeat aha 
menfura ab ynitate , ex. 3. tamen & 
2. conficitur. ZJtro a aute modo pri- 
mum appellat eum, qui nec men fura- 
tur numero, nec ex numeris co 'flatur: 
cuius generis efl ternarius , quem ita 
cenfet effle diffiniendus 2V umerus im 
par j \troa modo primus. E fi quop in 
numeris paribus hac differetia, Vt fit 
alius primus & incopofltus: alius fe- 
cudus & compofitus .T moris generis 
efl [olus binarius primus ytro cp mo - 



do: ^Ad partem alteram c at er i o - 
mnes referantur. 

De proportionibus , quid fit 
proportio , & quae apte 
comparentur. 

Qaput VIII, 

D S numero per fe fumpto b a Ae- 
nus diximus : Hunc de eodem 
di ferendum e Ii nobis ,fed alteri com- 
parato . ^Agere autem de numero 
ad alterum relato , nilalmd ejl pror- 
fus t quam mutua ip forum habitudi- 
ne explanare^ua a(f racis kvxyoylx,- 
Latine ratio , 'Vulgo proportio , dici 
potefl . Huius partis 'vtilifima ejl 
cognitio , & -maximum bonarum ar- 
tium fiudiofis prxflat adiumentum: 
ijs yero , qui <_ Arifiolelis difciph- 
nam profitetur^ apprime necefaria. 

propor 


ArijloteUs 
proportio t 
nk memi* 
r.it in locis 
quimpluri 
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cis. 
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*P roponio autem (fqua ~voce , & alifs 
f milibus, t amet fi parum Jflendidis^ 
ytendum ejl) certa ab Euclide diffi- 
nitur duarum quantitatum eiufdem 
generis ^alterius ad alteram habitu- 
do. Hac non m au at itate folum ,fed 
in alijs quoq multis regeritur : \'t in 
color ibus, jonis,y iribus tfedqua pro- 
portionem aliquam inter je [eruant t 
ea quantitatis naturam aut a fj, 'e Bio- 
nem participant. 'Neccfjeefl enim eo- 
rum-jqua fic affeci a funt, alteru alte- 
ro maius ejje^aut minus, aut ei aqua 
le. Qua quantitatis ejje propria, fatis 
fuse explicat in (fategonjs ^ Anfto . 
frater e a nulla ejl inter res alias 
cuiufcuna natura inuenta ratio , cui 
fimi l is m quatit ate non referiatur. 
U nde faflu efl 5 \t per habitudinem , 
qua inter quatit at es intercedit ,pro- 

por 
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portionem diffinient S uchdes >0 for 
tet autem ex rebus , qua comparatur 
(yt dtximus^alteram altera maiore 
effeaut minori , aut ei aquale . H inc 
fitjtt necejle fit , res huiufcemodi ad 
idemgenus per tinere,copar ari j 3 aut 
duos numeros, aut lineas , aut tempo- 
ra inter fe. 'Numerus autem linea , 


aut line a corpori , aut corpus tempo- 
ri non apte comparabitur. H ac enim 
qua diuerfi funt generis nec fefein- 
uicern excedere, nec aqualia effe , apte 
dici pojjtmt. I ta acute fer ip fit Ari - 


jlote.fub idem genus cadere } qua com 
parantur omma.quod 'verum effe, & 
qua ratione accipi debeat jx his, qua 
diximus pc ficuum euadit . 


rf, De diuifione proportionis in 
rationale,^ irrationale, Cap. IX. 

2Jiffe 
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I {fer entias quantitatis fcquun - 
' tur ^aria proportionis forma:. 
EJlemm aha coniuncla quantitas , 
yt linea : ^Alia deiunhla , yt nume- 
rus. Qua inter alia multajyoc poti fi 
mum difcrimine fep aratur , quod de - 
iunhla quantitates omnes fint corn- 
rnenfurahiles foc e (Incommunem ba- 
heant men furam . 2 Siullinan^ funt 
numeri, quos ynitas non metiatur .&* 
aliquoties fumpta componat, (fomu- 
ta y ero } quadam commenfurabiles 
funt , inter quas repentur proportio, 
qualis e flymws numeri ad alterum: 
lia incommuni aliqua menfura 
Vide Ari- non conuemunt , quarum proportioni 

ftot. hb. 4 . f rni lx in numeris no repentur, cuius 

ad E uae* J ^ 1 

mum.zrad generis funt (Diameter & latus qua - 
Hichom-s. dratu H inc orta efl proportionis di- 
uiRo in rationalem & irrationalem. 

c~f\ 

Datio- 
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Rationalis ejl , qua ab aliquo nume- 
ro denominatur , & inter quatit at es 
commensurabiles intercedit . Irra- 
tionalis t qua nomen ab aliquo nume- 
ro non accipit } &* m his folum quan- 
titatibus reperitur , qua carent com- 
muni menfura.H anc Q eometer folus 
confiderat^cuius inter ejl dc magni tu 
dine& formis eius pertradlare: Ida 
^Arithmeticus contemplatur 3 cuius 
fubiellas formas , 'Vt poflulat ncjri 
mfhtuti ratio freuiter perfequemur . 

Dediuifione proportionis ratio- 
nalis in eam,qusE maioris inx- 
qualitatis dicitur 9 & minoris. 
Cap. X . 


XJ ^ Afcutur jpportiones e numero- 
^ ru mter fe relatione per q alter u 
alteri ajlem aut in a flem ejje nece f e 

e(l 
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efl. e qualia in omnibus funt eiuf- 
dem generis : manualia aut exce/Ju s 
aut defjettu finiuntur . Proportio 
ita ^ altera aqualitatis dicitur , alte 
ra m a qualitatis : illa inaquahbus 
repentur numeris , 'vt duobus bina- 
njs 5 duobus ternarijs: fimplex & a- 
tboma: S implici enim ac 'uno tantu 
■modo contingit numerum 'vnum alte- 
ri aqualem ejje. H ac in duas partes 
fc inditur } maioris inaquahtatis , & 
minoris. Jri abitudmem maioris nu« 


meri ad minorem , proportionem lo- 
cant maioris inaqualit a tisicum aute 
minor numerus maiori comparatur , 
proportio efl minoris inaquahtatis. 
U triufy eadem funt forma ijfde 
'vocibus defignantur: nifi quod in mi 
non inaquahtate , nominibus maio- 
ris additur prapojit io fub . Quare 
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cum communia, fere habeant omni a ? 
de altera dixiffe fat fuerit. 

D e diuifione proportionis maioris 
inzqualitatis , formis eius primis 
multiplici, fuperparticulari } & fuper 
partiente, St qua: his fubijciantur. 

c«r- xi. 

^yr ^Aior inaequalitas nafcitur ex 
x ynius numeri ad alterum ex- 
ceffu 5 quod cum "varijs modie contin- 
gat larice mde effeffa funt huiufmo- 
di proportionum forma . 7” res pri- 
ma fmphces funt , JfrCultiplex , S u- 
p er particularis, .T uperparties.D ua 
ex coniunblione harum mutua pro- 
creantur , multiplex fuper particula- 
ris,^ multiplex fuperpartiens-.cjui - 
bus "vocibus , cum non fnt commodio- 
res muentapvtendum efl nobu . ec 

C aha 
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alia ejl efferendi ratio, niff in paucis, 
quibus a (jracis nomina pofita funt, 
Jrfultiplex proportio eff , qua do ma- 
ior numerus no femei cotinet minore , 
qualis ejl , quaternarij ad binarium , 
9 5 ad. 3 . Huius forma funt propemo- 
dum in finita, tot fcilicet , quot nume~ 
rorum , a quibus nome accipiunt, jje- 
cies : Quarum nomina funt , dupla , 
tripla , quadrupla ,quwtupla , &c. 
T>upla efi , quando numerus maior 
minorem bis continet , qualem. S.jer - 
nat ad. \. ~T ripla,quandoter ^qualis 
ejl inter. 9 . &. 3 . In c at ens fimili 
modo . ‘Proportiones huius generis, 
inueniuntur omnes, fi. 1 . quifequun- 
tur numeri comparentur , 2 . reliqui 
omnes, 3 . qui ipfi fiuccedunt , feruato 
jemper naturali ordine numerorum. 
'Unitatem enim. 2. rejicit proporrio- 

ne du 
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ne dupla. 3. tripla. 4. quadrupla , & 
hoc paBo comparatione reliquorum 
cu Unione. JfrCultiplicis proportionis 
tn finita fiecies reperiuntur. Super- 
particularis efi,qua maior minorem , 
& cius infuper portionem aliquam 
continet: qua fi dimidiata fit i Cj race 
hu-ioMQ' dicitur , a Cicerone fefcupla s 
'vulgo fiefquialtera^t.S.ad.jf. Si pra 
ter integrum tertiam minoris parte 
comple Bitur, ; Si quartam 

IwtTtrceff®', Latine fefquitertia , fef- 
qui quarta 3 ac deinceps in in fini- 
tuqrelato maiore ad proxime minore: 
W.2. 3. 4. 5. 6 . fecundus ad primumi 
fefcuplus efi: tertius ad fecundu ,fef- 
quitertim: fequcns ad ifium , , fiefqui- 
quartus . Superpartiens proportio , 
qua maior minore fiemel copreh‘edit l 
O* plures partes eiufdem nominis co - 
C 2 menf!* 






mefiurabiles } ex quibus fieri yna ne - 
queat maioris denominationis. ‘Par- 
tes 'comenfiurabiles eiufidem nominis 
intelligenda fiunt ,dua tertia 5 tres 
quarta . Pars y It ima hoc exeglo m - 
noteficet . io. ad . 7 .proportionem ha- 
bent fiuperpartientemtad. E. yero fiu- 
■per particularem. Piam et fi. 10 .pra- 
ter. 8. duas oBauas contineant , fici- 
licet,ynitates duas : ex his tamen bi- 
narius conflatur ,qui quarta pars e fi 
oBonarij. Proportionis huius forma 
multa fiunt , in in finitum poffunt ex- 
creficere . S umutur enim ex partium 
commenfiur abihum numero , qui cer- 
tis ac definitis terminis non claudi- 
tur, ex eodem nomina, trahunt: yt 
fiuperbip artiens , qua maior continet 
minor em, & duas eius partes.fuper- 
trtpartiens,qua continet tres partes: 
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fup erquadnpartiens quatuor. H a- 
rum fingulis innumera fubijciuntur 
Jftecies, fuperbip artienti, fuper bipar- 
tiens tertias ,fuperbip artiens quar- 
tas . &c . S upertripartienti ffuper- 
trip artiens quartas, fup er trip arties 
quintas , fup er trip artiens fextas,fu- 
pertripartiens feptimas. &c. Eodem 
modo in c ater is. Quanam autem Jit 
cuiufcp harum ratio , ex ipjis 'vocibus 
perfyicuum euadit. Dux alia propor 
tionis forma compojita funt: JdCulti- 
plex fuperparticularis ? <& JdCulti- 
plex fuperpartiens. HI ultiplex fu- 
perparticularis ejl,qua maior nume- 
rus minori continet pluries, & par- 
tem aliquam commenfurabilem : 'vt 
5 . ad. 2. 2 V am binarius bts continetur 
in quinario 3 & pr a ter ea initas, qua 
dimidium e ftbmarij. Huius Jpecies 

C 3 funt , 
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'Dupla fup er particularis t tripla fu- 
perp articularis , quadrupla fuper- 
particularis. 1 n prima maior nume- 
rus minore cotinet bis, & parte yna, 
qua cernitur in. 5 . 6 * binario-. 1 n alte 
ra maior minore coprehendit ter , &* 
partem itidem ~vnam 3 qualem feruat 
j.ad. 2 . In tertia minor numerus in 
maiori quater comprehenditur , qua 
comparatur. 9.ad.2. & .\o,.ad.$. H a- 
rum fingula diuijionem recipiut in fi- 
nitam , yt in finitus e fi etiam partiu 
commenfurabilium numerus : e fierun 
turlp omnes compofitis nominibus, yo* 
cibus fiormarum multiplicis propor- 
tionis, & fuperparticularis in 'mum 
nomen comunliis , hoc paclo } dupla 
fefquialtera, dupla fefqm tertia-, tri- 
pla fiefiqui altera , tripla fiefquitertia, 
& ita licet in in finitum progredi in 

huiufmo 
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huiufimodi formis : Quarum de fini- 
tiones c on fi it uentur facite , fi earum, 
quas multiplex & fiuperparticularis 
explebuntur, rationes cXiungantur. 
JfrCultiplex fuperpartiens proportio 
e fi j qua maior numerus minorX con- 
tinet plufiqua femel , & aliquot pra- 
terea partes-.yt.Z.ad.?,. n. ad. 4. Hu- 
ius fiecies ex formis multiplicis , 
fiuperp artiet is conflantur . ‘Proxima 
fiunt , dupla fuperpartiens s tripla fiu- 
p er parties ,< quadrupla fiuperp arties : 
H aru ynaquaq fui fe balet in fini- 
tas , qua naficutur ex in finito partin 
numero: cuiufmodi fiunt , dupla fuper 
biparties,. dupla fiupertrip arties, du- 
pla fuperquadnpartiens : tripla fiu- 
perliparties ? tripla fiupertriparties. 
Ha quoq 3 fingula diuidi m alias pofi- 
fiunt itide numero infinitas fioc modo 
C 4 Hupla 
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2 ~)upla fuperbipartiens tertias , duZ 
fla fuperbipartiens quartas 3 dupla 
Jupertnpartiens quartas , quintas , 
fcxtas , /# eat er is eodem modo . Ham 
m immefum produci queunt , fvr» 

omnium rationes facillimum ejl ex 
■praecedentibus elicere. 

Quiuis numeri propofitiquo pa- 
6to in extrema redigantur, hoc eft, 
minimos numeros eandem fer- 
uantes proportionem. 

Cap XII. 

T Ermini proportionis appellan- 
tur minimi numeri in aliqua 
proportione : )>t proportionis fefquiaU 
ter a termini funt . 3. & .2. lS[am mi- 
nores his in ea proportione reperim 
non pofjunt . Cum igitur duo fefe offe- 
runt numeri , quorum habitudo non 

fatis 
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fatis perftBa ef , illos ad terminos 
fc reducemus . JfrC aior numerus per 
minore diuidatur. Si m diuifone ad 
Vnitatern peruenitur , non ef progre- 
diendum >• It er ius : illi enim junt mi- 
nimi in ea proportione numeri: f Ve- 
ro numerus aliquis fuperft, per hunc 
minor numerus diuidatur , quem f 
ab fumi contingat ge fandum e f a di- 
uifone : fn minus t numerus, qui ex 
prima diuifone j uperfuit,per altera 
diuidedus ef, qui ef ex fecuda diui- 
fonerelicluSifctcp hac reciproca di- 
uifo, donec occurrat numerus, qui di- 
uidendum totu confumat . er hunc 
vltimo occurrentem , diuidantur nu 
meri propofti } &* qui prodibunt er ut 
proportionis termini : vt propofti nu- 
meri. 30. & .1%. quorum non ita facile 
cognita ef habitudo , fc a d termi- 

C 5 nos 
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nos redigentur 5 diuijis . 30 . per . 18 . 
relinquuntur. n.Fer hac diuido mi- 
nor em numerum. \%.r elinquuntur. 6 . 
per qua . 12. diuido rejiduum prima 
diuijionis , <& quoniam 'Video con- 
sumptum efje id quod diuidendum 
erat 3 per fenarium . 30 . diuido ,& 
apparent in quotiente. 5 . diuido rur - 
fus. 18 . exeunt j 3 . 3 . hi funt termini 
proportionis , quam habent . 30 . ad 
18 . cumj 3 mter terminos proportio in- 
tercedat fuperbipartiens tertias , co- 
cludere licebit , maiores numeros ea- 
dem fefe proportione redicere. 

De numero accommodato figu- 
ris,& quod triplex fit eius forma, 
linearis,plana,Sc folida. 

Cap. XJ I I . 

Figu- 
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Igura in magnitudinibus repe- Ar 1(1.4. a 


ritur <& in comuntt a quantitate. P lte P rim i 
r 1 r ... 4 . P ojlmorn 

dea prius ac Jimplicius m numeris. 


argumeto ejl y quod eundem numeru 
incanas formas pojfumus transfor- 
mare eadem aude magnitudinem no 
po [fumus . T riplex aut e ejl numero - 
ru fguradwearis ^plana^feu fuper- 
fcialisyty* folida. Linearis numerus 
ejl,qui fuas omnes in eandem pofitio - 
nem porrigit imitat es: fub qua forma 
omnes numeroru ffecies continentur , 
f ita defcnbantur , it in Inum 
idem mteruallum perpetuo procedat y 
binarius hoc modo , . . , ternarius 
itidem eodem . . . , & ita in cateris. 
Tlanus numerus ejl , qui ex duobus 
numeris procreatur, fefe ad inuicem 
multiplicdtibus pvelqui per fuas ini- 
tat es m plana fuper fae defer iptus. 


lonntu 

O 
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longitudinem latitudinem f tantum 
obtinet ,yt quaternarius fi ita defer i- 
batur : : H abet infinitas ffecies fub 
fe. Trima ejl triangularis numerus , 
qui ab initate defer ip tus tria latera 
reddit aqualia hoc modo . • ,in quam 
figura redigi poffunt , ternarius , fe- 
narius , denarius , & ahj permulti. 
S ecunda efl circularis numerus s qui 
ex aliquo numero in feipfum dubio 
pro dubius , m illum tandem definit a 
quo producebatur , 1^.25. Trocreatur 
enim ex duclu qumarq in feipfum, 
& in quinariu finiuntur. Sic quotp 
36. 625. numeri funt circulares . Na 
alter ex duclu fenarij in feipfum pro- 
ducitur , alter ex duclu. 25. TDucla 


'videtur appellatio ex circulo (f eome - 
trico , in quo idem puelum principiu 
eft.atq finis. "Numerus quo ^ quadra 


tus 
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ius fub plano continetur , de quo fre- 
quens admodum mentio in ‘Phtlofo- 
p hic is habetur difciphnis. £f autem 
quadratus numerus .qui ex duclunu 
meri alicuius in feipfum femel, procre 
atur : \'t. 4. 9.16. 25 . Broducitur e - 
nim quaternarius ex binario in fe- 
ipfum duclojiouenarim ex ternario t 
6. ex quaternario , hoc modo, "Bis duo , 
ter tria fluat er quatuor . In huiuf- 
modi quadratis numeris fle >ex cuius 
duBu procreantur } radix } feu latus 
quadrati appellatur: Vt quaternarij 
radix ef binarius : nouenarij terna- 
rius , quod facile intellegetur cuiufq^ 
numeri quadrati Unitatibus in tetra 
gonam fguramredalvis . fonuenit 
inter alia multa huic numero ,yt f 
ynus in alterum ducatur , eiufdem 
nominis & forma tertius procree- 

tur , 
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turjhoc ejl,quadratu$.Du£lo enimno 
uenano m quaternarium , efficiatur 
3 6.numeru$ quadratus. Sunt & alia 
plani numeri forma per multa ^altera 
parte longior , pe t agonas % hexagonus: 
fed omnes per Sequi no ejl nofn infii 
tuti. Solidas numerus efl^qui ex tri- 
bus numeris producitur fefe multipli- 
catilus^el qui ffarfim per fuas Uni- 
tates defer ip tus longitudine Jatitudi 
ne& altitudine habet.-^tSs, que tri- 
bus illis conflare dimenfionibus intelli 


gemus,feius Unitates m fingulos tef- 
fera angulos dtftnbuantur , quolibet 
latere pares foc ejl, duas copleclente. 
H abet ffecies permultas , Spharicu y 
pyramidem ^Thenifcufeu Cuneolu : 
quoru rado incidit apud Tbilofaphos 
me tio, certe ab^Arift.nufqua in ex e» 
plu ajjumpti 'videntur. Cubus } qui m 

foli- 
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folidis numeratur ,frequeti [fimus ef 
yfus. Is dicitur numerus ex ductu al 
ter tus in fe ipfum bis ,pr ocreatus , aut 
quod idem ef,ex duBu quadrati in 
fuu latus, y>t. 8. 27. Sienimbinamus 
m feipfum bis ducatur , hoc modo , bts 
duo bis.%. efficietur : etf ternarius in 
feipfum ratione eadem, fecundus nu- 
merus procreabitur. 27. Idem J 'elue- 
tur omnino duBo quaternario m fuu 
latus foc effwamu. In hac numeri 
forma, queadmodum&in quadratis , 
radice appellare confueuerut numeris 
illu ,ex cuius duBu gignitur Cubus, 
y>t oBonarij radix ef binarius ,27 . 
ternarius. T raditur autem certa m 


ytrifp^ radicis inuenieda r egula, fed 
hac ex ea pe te da ef,qua co puta di ra 
tione docet, qua Logi fica diximus. 


De comparationum habitudine. 
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qux Analogia dicitur , quid fit , Sc 
quas habeat differentias. 

Qap. XI 111. 

O , Mnis comparatio ,yt minimu } 
fit inter duo extrema,de qua ha 
Benus diximus. S olent autem fiepif- 
jtme plura duobus jibi muicem com- 
param: ybi non yna tatum ejl ratio s 
fcd plures : comparantur g non tam 
extrema ip fatuam rationes, qua ha- 
bitudinum comparationem pojjitmus 
appellare } ^dnalogiam feu mediocri- 
tatem s \ulgo proportionalitas nomi- 
natur . Sit igitur ^Analogia jimilB 
tudo quadam <& comparatio multa- 
rum proportionu. R eperitur alitjua- 
do m tribus extremis , auoru medium 
bis fumitur: yt ji comparentur hi nu- 
meri. 4 . 2 . 1 . Ejl entm Jicut primus 



ad fecundum ^it a fecundus ad ter - 
tiumt^ocaturj^ continua ^Analogia. 
Cum autem accipiutur plura tribus , 
yt\noquo<p femel tantum in compa- 
ratione \'tamur , nafcitur genus al- 
terum ^ Analogia priori contrarium , 
quam di fiunclam locant: qua lis cer- 
nitur in bis numeris pi. 6 . 8.4. in qui- 
bus ^qua ejl ratio primi ad fecundu , 
eadem ejl tertij ad quartum. 

De tribus An alogiz formis, Aritb 
metica, Geometrica,Mu{ica. 
fap. XV. 


A V[ alogia forma reperta funt 
^ ^ multa , qua nec certa ratione 
poffunt comprehedi. S ed v et er es triu 
duntaxat pracipue meminiffe Vift 
funt^ ^Arithmetica , (f eometnca 
XCufca : quas mediocritates appel- 
%) larum s 
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larunt 5 duBa for t a pe ex 'virtutibus 
morum fimilitudine. H a enim inter 
extrema duo exuberantiam dr* defe 
Bionem medio quodam loco conffie- 
re traduntur. Efij^ eadem in ^Ana- 
logia ratio , in qua tres numeri repe- 
riunturjnedius 'vnm&extremi duo , 
it a inter fe compoftiAt extremorum 
alter exuperet medium , alter ab eo 
defciat. JAediocritas ^Arithme- 
tica e fl an qua inter numeros , qui fi- 
li inuicem comparantur ^eadem e fi 
di ferentia Jooc efifdem excejfius , non 
fimilu proportio , qualis efi in tribus 
numeris. 4. 3.2. & in his quatuor.%. 
6 . 3. 1. Comparatur enim 0 donarius 
fenario 3 &* ternarius 'vnitati : & 
quo excejju primus "vincit fecundum , 
eodem tertius fup erat quartu. £ fif 
in ytnfq differentia binarius. Cj to- 
rne 
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metrica mediocritas ejl , in qua fje- 
Bantur > non eadem differentia , fed 
proportiones Jimiles : yt . 9 . 6. 4.. 15 . 
5 . 6 . 2 . Uam in illis proportio yna 
ejl ffefquialtera , /?/<■ tripla , 

aquales differentia. ZJ ineunt enim 
9 . 6 . ternario : ^ . 4 . binario. 

Repentur prater hac tertium^Ana- 
logia genus harmonicum t in quo nec 
eadem obferuatur numerorum diffel 
r entia , nec ratio fimilis , fed confe- 
runtur inter j e partium excejjus^ ha- 
bentq rationem eandem , quam ma- 
ximus numerus ad minimum , yt di- 
dere ejl in his. 6. 4 . 3 . quorum diffe- 
rentia funt maioris &medij.2tinari- 
us,medij , & minoris ymt as: E ft au- 
tem bmarij ad ymtatem ratio ea- 
dem , qua fenarij ad ternariu , dupla 
yidelicet. 


Z> 2 De 



elementa 
De fex alijs Analogiae formis 
ex quinto Euclidis. 

C*f. xvi. 

E ZJ elides quinto elementorum fex 
alius conjhtuit ^Analogia Jfe- 
cies ,conuerfam ^permut atamjconiun- 
fl-am,dijiunclam,eucrfam,& aqua, 
Qonuerfa efl ,ciim fumptis quatuor 
numeris, in quilus. Vt fe halet primus 
ad fecundum , ita tertius ad quartu, 
concludimus ordine conuerfo,quod cfl 
fecundus ad primum, idem effe quar- 
tum ad tertium, hoc modo : fi efl. 8. ad 
4. ficut. 6 .ad. 3. erit econuerfo. 4. ad 
%.ficut. 3. ad. 6 . 

‘Permutata e fircum trimus e fi ad 
fecundum,ficut tertius ad quartum, 
& ex eo concluditur primus efife ad 
tertium, ficut fecundus ad quartum: 
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yt fi eJi.S. ad. 4.. ficut. 6. ad. 3 . erit per- 
mutarim. 8. ad. 6. ficut. 4. ad tria , 
inter quos eadem omnino ratio ejl. 

C onumcl a 'vocatur 3 cum e fi pri- 
mus ad fecundum, ficut tertius ad. 
quartum: ynde colligimus primum 
cum fecundo effe ad fecundum , quod 
ejl tertius cum quarto ad quartum: 
yt fi ejl. 8. ad, 4.. ficut. 6. ad .3. erit 
coniunBim.\2 . ad. 4.. ficut. 9. ad.^. 

Di fi unci a efl,cum primo & fecu- 
doeodemmodo fe habentibus , quo fe- 
cundus & quartus ^concludimus dif- 
ferentiam Primi & fecundi eam f er- 
uar e proportionem ad fecundum,qu 
feruat differentia tertij & quarti a 
quartum: \'t f funt. \%,ad 6. ficut. 9. 
ad.i . erunt.i2.ad.6.ficut.6.ad .3. 

8 uerfa e fi, cum primo & fecundo , 
tertio itidem & quarto eandem mter 

2 ) 3 fe 
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fe proportionem feritantibus , colligi- 
mus primum ad differentiam ip fus- 
met & fecundi fe habere. quemadmo- 
dum tertium fe habet ad differentia , 
qua 'vincit cjuartumi^t ffunt, 12. ad 
Of.fcut. 9. ad ’ 5, erunt. 12. ad. %.fcut 
^.ad fenarium. ^Aequa ^Analogia 
ef,in qua propoftis duobus numero- 
rum ordinibus eandem inter fe ra- 
tionem feritant ibus. colligimus rnedijS 
intermifis, inter extrema fmilem 
ejfe proportionem: vtf fumantur tres 
numeri .12. 6. 3. & ex altera parte 
tres alij. 8. 4. 2. cum ft vnroruncjue 
ratio eadem concludere licebit. 12. & 
3. extrema prioris ordinis eo modo fe- 
fe habere, aua.%. & .i.extrema fecudi. 

S imphcia principia artis, hoc ef } 
diffinitiones 3 haclenus tradidimus : 
cjua fequuntur ad aheru genus per- 
tinent } 



ARITHMETICA. 2B 

tinent,funtf dignitates &■* goflula- 
ta arti & con fidenda & g er no f ce - 
da aggrima necejjkria. 

Dignitates Arithmeticar. 


Jbfnis numerus efl maior quali- i 
bet fua garte. 

Ea gars minori dicitur maior , 2 
qua fortitur minorem denominatio- 
nem ^minor qua maiorem. 

Omnis numeri monas ejlgars ali- 3 
quota & denominat a ab ea. 

Omnis numerus totus a monade 4 
ejl , quota eius gars monas nuncu fa- 
tur. 

Omnis numeri g artes fimul colle- j 
Ea aquantur fuo toti. 

'Numerus crefcens ex maior u ad - 6 
ditione jnaior ejl eo t qui crefcit ex ad- 
ditione minorum. 

' “ ' ' Z> 4 Qui 
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aquali multitu- 
dine lonitatum, funt ad wuicema- 
quales. 

8 H i numeri funt ad inuice aqua- 

les 3 quorum partes eiufdem denomi- 
nationis funt inter fe aquales. 

p Si aqualibus numeris aquales ad- 
ijciantur , confurgunt aquales. 

II Si ab aqualibus numeris aquales 
numeros demas , refdui erunt aqua- 
les. 


7 Qui confurgunt 


12 Si aqualibus numeris addmntur 
inaqualesjnaqnales confurgent. 

13 Si ab aqualibus auferantur ma- 
quales r emanentes erunt inaquales. 

14 Si numerus in monadem ducitur, 
aut contra fidem numerus femper 0- 
rietur. 

15 Duobus ina qualibus numeris pro- 
pofitis , fi differet ia maioris addatur 

minori 



ARITHMETICA. 2 ? 
minori numero , relinquemur aqua- 
les nur/ien. 

St numerus ducatur in ait erum^lS 
productus fefe halet ad multiplican - 
dum,t>t ; multiplicans ad initat em. 

Si numerus diuidat alium , qui di 17 
uiditur ad diuidentem fefe habebit , 

\'t quotiens ad 'vnitatem. 

Qui ad eundem numerum relati 18 
aquales feruant proportiones , funt 
ad inuicem aquales. 

Si duo maiores numeri t er tiu ali- 19 
quem efficiunt,#? duo minores pari- 
ter, qui ex coniunflione maiorum pro- 
creabitur maior erit . 

Ead,em ejl proportio maioris nu- 20 
meri ad minorem , qua partis ad par 
tem eiufdem nominis. 

Quoties numerus a numero fub - 21 
trahi potejl 3 toties in eo poteft & nu- 
merari. 



ELEMENTA 

Petitiones feu poftulata. 

1 'Umerum m infinitum crefce- 
re. 

2 1$ ullum numerum in infinitum 
decrefcere. 

3 U nitatem pari numero adiunB 
imparem reddere. 

4 U nitatem impari adiunBam ef- 
ficere imparem. 

5 Cumis numero innumeros afii- 
gnari pofie aequales. 

6 MI aior em numerum non nume- 
rare > minorem . 

Demon Arationes decem. 

E X Arithmetica 'snam tantum 
aut alteram demonfi ratione in 
exemplum afijumpfijje Vifus e fi Ari - 
(lote, nos tamen has paucas ex Varijs 
libris Suchdis hic apponendas dtt- 
* ' .y icimus 
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ximus : quarum aha ad ea t qua ex 
arte i fi a Dialectici* & Philofiophi- 
cis hbri s inferta fiunt pertinent: alia 
C sometricu intelhgendis fiunt necefi- 
fiaria . Die mini itaque mirum Ride- 
atur ,fi ex tam multi* has tantum 
decerpfierimus . P ordo m hi* traden- 
dis hanc fiecuti fiumu* methodum , Rt 
prater Campani commentaria , aut 
Theonis , demonfirationes fingulas , 
qua hanc operam defiderare Ride- 
bantur, in partes di finxerimus, pro- 
bationibus omnibus explicatis atque 
explanatis . Sic enim fie ramus , fa- 
cillima , etiam a rudi fimis quibujfi , 
perceptas iri . S umf fimus quoque 
T heoremata aliquot in hi* nofiris 
demonfiratiombus , Relut Hypothe- 
fies , demon fir at ionibus eorum pra- 
termifits ,qitod ardua at difficiles 

nimis 
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nimii Videremur , & abfy <ilijs per- 
multis neutiquam mtedigi pojjenr. 

T heorema primum^ 17. fepti- 
mi Euclidis. 


Vnita 
J 4 

a b 

IZ IZ 

e A 


S 1 duorum numerorum "vterq du- 
catur in alterum,qui inde producen- 
tur erunt aquales ifeu potius idem 
ytrobiq proueniet. 


N Vmerus numerum multiplicare dicitur , qui< 
do quot£ funt in ipfo unitates, toties com • 
ponitur multiplicatus, cr gignitur aliquis . Ex qua 
diffinitione perjficuum euadit, quoties multiplicati 
tus numerus reperitur vn tertio, qui producitur, to* 
tus unitatem effc in multiplicante : er contra, quo * 
ticns unitas eji in multiplicante, toties multiplicatu 
in tertio illo reperiri,qui ex multiplicatione proert 
atur. Smt igitur a er b numeri, ex a in b prol- 
uent at c, idem etiam ex b in a producetur. Cum 
enim ex a in b proveniat c , per diffinitionem pro 
xmc traditam erit b in c, quoties unitas in a. Jam 
fi unitas ad a fefe habet , quemadmodum b ad c 
(numerat enim unitas a,ficutb c)permutatimer • 
go quoties unitas in b, toties a in c. Quod etiam 
per iC.fepumi pcjficuum euadit, qua: ita habet:Si 

numerat 
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numerat unitas aliquem numerum , quoties tertius 
quartum, erit quo^permutatim, ut quoties unitae 
numerat tertium, toties fecundus numeret quartum. 
Quia igitur a toties coaceruatur in c , quoties in 
b ejl unitas, [equitur ex definitione ex b in a fieri 
c, quod probandum erat. 

Demonftrationis explicatio. 

‘Demonjlratione efficitur ex b numero in a fieri 
e, idffi tribus rationibus. 

Trima concludit , quoties initas 

efi m a, toties b effew c,inhunc mo 
dum. 

Quando numerus numerum multiplicat, quoties 
unitas ejl in multiplicante,totics multiplicatus eft in 
tertio, qui gignitur. 

Atqui a multiplicat b, zr gignitur c, 

Ergo quoties unitas efx in a , toties erit b in c. 

Secunda concludit, quoties ynitas 
in b, toties a in c,w hunc modum. 

Quando numerat unitas aliquem numerum,quoc 
ties tertius quartis, erit permutatim, ut quoties uni* 
tas tertium,toties fecundus numeret quartum: 

Sed unitas numerat a, quoties b c. 

Ergo quoties erit unitas in b tertiojoties a fe * 
tundus erit in quarto c. 




Conflat 
ex prtenuf « 
fa diffini* 
tione. 

Eft hypoa 
thefts. 


Conflat ex 
1 S.feptimi 

Eft conchi 
fio prace* 
dentis. 


Tertia 
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T ertia colligit , quod probandum 
erat , ex b in a fieri c. 

Confiat Quando quot funt unitates in aliquo numero , 
txpramif* toties alter coaceruatur in tertio , tertius jit ex du* 
fa definitio Ha primi in fecundum, 
ve. At quoties unitas eji in b , toties 4 eft in c, 

Ejl conclu Ergo ex dufiu b in a fit c. 
fio prace * 

denus. Theorema iccundu.i8.fcptlmi. 

6 % Si yntts numerus m duos ducatur , 

A ^ qui gignuntur ex multiplicatione , 
b c eandem rationem habebunt , quam 
a ' z multiplicati. 


M vltiplicet d utrun$ duorum numerorum 
b er c, er gignantur d er e, dico eam fer 
uare proportionem d ad e, quam b ad c . N am 
fi a multiplicat c, er prouenit d, erit b in d, quo* 
ties unitas in a.Rurfus,fi a multiplicat c, er pro» 
ducitur e, erit itidem c in e, quoties unitas in a 
perdiffinitionemtraditam.ua d b,cr e c aquae 
iiter continent, nam quoties a unitatem. Ergoficut 
d ad b, ita e ad c. Qt$are permutatim erit d ad 
t,ficut b ad c, quod probandum fuit. 


Explicatio. 


fDemon* 



ARITHMETICA. 32 
Demonftratio probat d ad e eam [eruar t pro* 
portionem, quam b ad c tribus rationibus. 

Trima concludit^ md } & c m 


e reperim^ quoties 'vnnas m a. 

Quando numerus numerum multiplicat, quoties 
unitas eji in multiplicante, toties multiplicatus eji 
in tertio,qui gignitur. 

Atqui a multiplicat b, er producitur d, itide 
multiplicat c, er producitur e. 

Erunt igitur b in d, er c in c quoties unitas 
in a. 

Secunda concludit ,id ejje d ad 

b,quod e ad c, m hunc modum, 

Numerorum ad eos, quos ex aquo continent, eas ^-xfe patet 
dem eji proportio: 

Cotinent autem d b, er e c ex <equo,nam quos E Jl conclu 
ties a unitatem, f‘° prace » 

Ergo d ad b, C? e ad c eadem erit ratio, dentis. 


T ertia concludit } quod demon • 
Jlrandumcrat >id ejje d ad e , quod 

b *d C. E xpermu* 

Propcftis quatuor numeris, [fit primus ad /e* tata pro 3 
eundum, fcut tertius ad quartum , erit [cut fecun= portione, 
dus ad quartum,ita primus ad tertium: 

Atqui d ad b perinde fefe habet , atq; e ad c, C onclufio 
Ergo quod eji b ai c, ii erit d ad e. pacedentis 

T heo 
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elementa 


4 

b 


e 


f 

s 


Theorema tertium. 20. ieptimi. 

^ Si fuerint quatuor numeri pro- 
^ portionales , quod ex duclu primi in 
z y It imum producitur , aequum ejl ei, 
1Z quod jit ex duclu fecundi in tertm. 

2_r Roportionales numeri uocantur.qui f i omnes 

X eadem proportione rejbiciunt . Sit proportio 
a b,ficut c ad d, fiatfyex a in d e ,er ex b in e 
f: erunt proculdubio e e? f numeri <equales. Ducas 
turenim a in b,crfiat g, erit per decimam odia* 
uam procedentem g ad d, ftcut b ad d . CumQ 
per 17 . ex b in a fiat g , er ex eodem b in cf, 
erit per decimam cdiauam g ad f, ficut a ai c. 
Quod fi g [eruat proportionem ad e, quam b ad 
d, er idem g ad f eandem feruat,quam a ad c, cv. 
iUorumproportionesfinte£dem,eritg ad e C f 
proportio eadem: ergo e cr f funt numeri aquales. 

Explicatio. 

Demonfiratio probat e crfejfe numeros aqua* 
les,quorum e producitur ex dudiu a in d, f utro 
exduflu b in c, quatuor rationibus. 

Trima concludit, f ducatur a in 

b, & fi at g ■> g ai ^ e f e f e habere, fi- 
cut b ad d, m hunc modum. 

Si 
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Si numerus unus in duos ducatur, qui gignuntur Ex.i2.fe* 
ex multiplicatione eandem rationem habent , quam ptimi. 
multiplicati. • 

Atqui a multiplicat b, c? gignitur e, idem a Hypothe* 
multiplicat b er producitur g, f ts * 

Ergo ficut b ad d, qui funt numeri multiplica * 
ii, ita g ad e, qui ex multiplicatione procreantur. 

Secunda probat, ex b m a jieri 


g, hoc modo. 

Si duorum numerorum uterq : ducatur 'm alte- ^ ^ ^ 

ptimi. 


vum,idem numerus utrobiq- proueniet. 

Atqui ex a in b fit g. 

Ergo fi b ducatur in a, idem g proueniet. H ypotbe-. 

T ertia concludit 3 efje g ad f [i- ' u ‘ 

cut a ad c. 


Si numerus utm in duos ducatur , geniti eandem EraB-fc* 
habent rationem,quam multiplicati, ptimi. 

Atqui ex b in a fit g,cr ex eodem b in c, f, H ypothe* 
Ergo g ad f erit, ficut a d c. fis . 

Quarta colligit, quod demon jr an. 
dum erat , e & f ejje numeros pares. 


Si unius numeri ad duos fit eadem proportio,ne* 
cejfe eji illos ejfe pares: 

Atqui g ad e er ad f eandem [eruat propor * 
tionem. 

Ergo t er f funt numeri aquales. 

IS T beo 


Ex fe patii 

Ex prace* 
dentibus. 
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s 

d 


Theorema quartum’ 
22. feptimi. 


^ St fuerint duo numeri fecundum 

2 fuam proportionem minimi } ipferut 

** ad inuicem primi. 

S int duo numeri d er b fecudum fuam propera 
tionem minimi, dico ipfos fore ad inuicem pri* 
mos. Si enim non ftnt, numeret eos c, fecundum d,C? 
e: Eritcfc per 18. d ad e, ficut a ad b. Et quia 
d O* e funt minores aer b, fequitur a er b non 
tffe fute proportionis minimos , quod eft poftioni 
contrarium. 


D emon f ratio explicatione no in- 
diget. 

Theorema quintum. 2i.oclau!. 

8 Siquatuor numerorum continue 
ff proportionalium primus fuerit cu- 
2j Irus, quartum euhum ejfe nec e fje ef. 

S int quatuor numeri continue proportionales 
a, b, c, d, fit$ 4 cubus, dico d etiam forteu* 

lum 
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hum. Principio quod decima nona demonjlrationc 
concluditur fiatuatur principijloco : Si duorum nu 
merorum duo medi) proportionales fuerint nume* 
ri, ipfos folidos fore atque fmiles. Quod exem* 
piis multis ofiendi potejl, er in praaffumptls nu * 
meris euadit pejficuum . Cum enim inter. 8. er 
27. duo medi) proportionales intercipiantur . 1 2 
er. 18. in quibus , qua ejl proportio primi ad fe* 
eundum , eadem ejl fecundi ad tertium , er terti j 
ad quartum : nam utrobique ejl fefquitertia , ipfi 
extremi. 8. er. 27. funi numeri folid i , erfmiks, 
uterque enim cubus . Ex theoremate ijlo pendet 
propojiti demonftratio. 

Quoniam enim inter a d duo medi) proportio * 
nales intercipiuntur b c, erunt ipfi folidi , er fimu 
les: 

Atqui d ejl cubus exhypothefi. 

Ergo er d erit cubus. 

Explicatio. 

: Demonftratio ofiendit , cum inter a i duo mei 
dij proportionales fint numeri b c ,er a fit cubus, 
d quo% fore cubum unica tantum ratione. 

Si duorum numerorum duo medi) proportio = 
nales fuerint numeri, ipfi folidi erunt er fimiles, ut UI \ 
fi unus fit cubus , fit quofy cubus er alter. 

Atqui inter a d duo medi j proportionales funt H ypoiho 
numeri c b , fu. 

E z £ rgo 


»4 « 
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Ergo a d folidi erunt er fimiles , eft autem 4 
cubui ex hypothcfvetgo er d, quod fuerat demon * 
firandum. 

Theorema fextum. 23.o6taui. 

8 Si duorum numerorum , quorum 
64 proportio fuerit fcut cubi ad cubum> 
21 ^ alter Pter fuerit cubus , erit quo ^ cu- 
f ,g bus &* alter. 

S int duo numeri a b feruantes eandem propor 
tionem,quam [eruant c d, fitq ; a cubui, dico 
b cubum effe. Necejfe eft enim c d [olidos efft ZT 
[miles, cum fmt cubi, quod confiat ex. 19. cftuui. 

Inter ipfcs itaq ; cadent duo medij proportiona* 
tesper. 18. totidem igitur cadent inter a b per. 3 . 
cdaui, qti£ demcnjlrat,fi inter duos numeros nume 
ri quodhbet cotinue proportionales ceciderint, in* 
ter omnes eiufdem proportionis totidem cadere. 
Medij inter a b fini e [. Quonia igitur quatuor 
numeri a,e,[,b continue proportionales funt.z? a 
eft cubui : ergo b erit cubui , quod fuerat demon « 
jirandum. 

Explicatio. 

Tiemonftratio cocludit, fi a er b perinde fefe 
habeat atq^ c & d, quifunt cubi,cr a fit cubui, b 

cubum 
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tubum fore quatuor rationibus. 

? rima colligit , e d ejje Coli dos O* 

Jimiles , in hunc modum. 

Omnes cubifunt folidi jimiles. 

At c d funt cubi, 

Ergo folidi er frniles. 

Secuda concludit , inter c d duos 
cadere numeros continue proportio . 
nales. 

Si fuerint duo numeri folidi frniles , neceffe ejl 
inter eos, duos numeros continue proportionales m 
terejfe. 

Atqui c d funt huiufmodi. 

Ergo inter c er d duo intererunt tnedq. 

T ertia colligit , inter a b duos 

tjuog, inter ejje proportionales . 

Si inter duos numeros quodlibet continue pro * 
portionales ceciderint, totidem inter alios eiufdem 
proportionis cadere ejl necejfc. 

At inter c d cadunt duo numeri , CT a b eande 
habent cum iUis proportionem. 

Ergo inter a b duo cadet proportionales e fi 

T oflrema ojlendit, b ejje cubum, 
quod fuerat demojlrandum. 

Si quatuor numerorum continue proportiona * 

E 3 hum 


ip. 0* 

&aui. 

H ypotht* 
fis. 


Bx. 18. 
&aui. 

Conclufio 

praecedetis 


Ex 8 .o(l 4 
ui. 

E/i conchi 
fo prace* 
dentis. 


EX 12. as 
ftauu 
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lium primus fuerit cubus,quartus quoq; erit cubus: 
Ex prxce* At a, e,f, b, funt numeri proportionales, er 4 
dentibus, e fi cubus. 

Ergo b erit numerus cubus. 


Theorema feptimtim. 


3. noni. 


tS 

32 


Si numerus cubus in feipfum du- 
8 catur ) qui mde producetur ,erit cu~ 

6 \ ^ ' lHS * 

^ Qlf a cubus numerus, ex quo in feduclo fiat b,di 
3 co b fore cubum . Sit enim c latus a numeri 
cubi , ducaturcj; in feipfum, C r fiat d, certe ex c in 
d fiet d, quod manifefiu efi ex lateris cubi numeri 
diffinitione . Iam cum c feipfum multiplicans efi» 
fidat d, quoties unitas efi in c, toties erit c in d 
per diffinitionem prima: propofitionis: 

Oyarc qu£ efi proportio unitatis ad c , eadem 
tft c ad d. 

Rurfus cum c feipfum multiplicas efficiat d, er 
multiplicans d producat a,per.i8. quaerit pro* 
portio c ad d, eademerit i ad a. Ex quibus fex 
quitur unitatem , c, d,Z? a ejfe continue propor* 
tionales, contineri inter unitatem cr a duos me* 
dios numeros continue proportionales. Porro cum 
& m feipfum dudus efficidt b, quoties unitas m a, 
toties a in b, eri:<fi proportio unitatis ad a, ficut 

a ad 
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4 ai b: cumq inter unitatem er a duo mtdij nui 
neri mterfint proportionales , inter a quoq; er b 
totidem intererunt , fintcp f & g, quod probatur 
ex. 8. cftdui. 

Si igitur a, fi g, b, funt quatuor numeri cotinus 
proportionales, er a ex hypothefi eft cubus: 

Ergo per procedentem b erit cubus,quad fuerat 
dtmonftrandum. 

Demonftrationis explicatio. 


Demonftratio probat, fi a cubus numerus in fe* 
ipfum ducatur , er producatur b, b effe cubum fex 
rationibus. 


‘Prima concludit , fi c latusculi 
numeri a in f e ipfum ducatur pro 
ducatur d, ex duclu c in d fieri a 3 
in hunc modum. 

Latus cubi numeri eft numerus, tx cuius ductu 'tti 
feipfum bis cubus producitur. 

At c eft latus cubi a. 

Ergo ex c m feipfum bis fiet a, atqui ducere c 
in feipfum bis nil aliud eft,qudm ducere c in d: igi 
tur ex c in d fiet a. 

S e eunda, concludit ? Unitatem ad 
c e fi, ficu t c ad d \ in hunc modum. 

Quando numerus numerum multiplicat, quoties 
E 4 unit#» 


Ex diffini* 
tions late « 
vis cubi. 

Hypotb&a 


Ex diffirft* 
tions pti t* 
m<e. 
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unitas e/i in multiplicanti, toties multiplicatus efl 
in tertio , qui gignitur. 

Hypothe* At c feipfum multiplicat, ©“ fit d, 
fis. Ergo quoties unitas in c, toties c in d, eritjp 

proportio unitatis ad c, qu<e efl c ad d. 

T er tia concludit, pia ejl propor- 
tio c ad d , eandem ejje d ad a , m 
hunc modum. 


Ex. 1 8 . /e* Si numerus unus in duos ducatur, qui gignuntur 
ptimi. ex multiplicatione eandem f eruant proportionem , 
Hypothe* 1 Udm tnuitipUcati. 

r Ataucitur c in feipfum Cfit d, ducitur quofy 

* * J c irj d, crfit a. 

Ergo qu<e efl ratio c ad d, eadem erit d ad a, 
ex quibus f 'equitur unitatem, c, d, CT a effe conti* 
nue proportionales, contineri^ inter unitatem Z? d 
duos numeros continue proportionales. 

(ju arta concludit , ejje proportio- 
nem initatis ad a , jicut a ad h } in 
hunc modum . 


. Quando numerus numerum multiplicat, quoties 
Ex diffini* uniui efl in multiplicante, toties multiplicatus efl 
tione pri = t;J tertio, qui gignitur, 
tnx ’ Atqui a in feipfum ducitur, ZT fit b, 

Hypothefls Ergo flcut unitas ad a, ita a ad b. 

Quinta concludit , mter a & & 

duos 
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duos intere Je numeros proportiona- 
les j in hunc modum. 

Si inter duos numeros numeri quodlibet conti= Ex. 18. Of 
nue proportionales ccciderint,inter omnes eiufdem W. 
proportionis, totidem cadere eji neceffe. 

Atqui inter unitatem cr a duo medij 'mterfunt, Ex pr£ce e 
eficj- ficut unitas ad a, ita a ad b, dentibus. 

Ergo duo erunt medij inter ac? b,f fcilicst 

er g. 

Tojlrema colligit } b ejje cubum , 
quod erat demon jlrandum , in hunc 
modum. 

Si qudtuor numerorum continue proportionaliu Ex.j. 
primus fuerit cubus, quartum cubum ejfe eji neceffe. 

Atqui a,f,g,b funt numeri continue propor* Ex przce* 
tionales,eftq ; a cubus, dentibus. 

ErgoCT b erit numerus cubus. 


Theorema octauu, 4.noni,quo 
vfus eft Arift.cap. 7,primi Poft. 


Si cubus in cubum ducatur, 
inde producetur erit cubus. 


qui a 


S int a cr b cubi, fidtif ex a in b c, dico c 
fore cubum. Ducatur a in fe, Cffiet d, eritcp 
per procedentem d cubusiEt quia per. 18. feptimi 

ES eji 


c 


8 

27 

6 + 

216 



ELEMENTA 
tfl ddl b, ficut d dd c, conflat ex. xj. oftaui « 
tjfe cubum. 

E splicatio. 


Hemonflratio concludit, cum fint d V b cubi , 
er ex a in b flat c, c cfll cubum tribui rationibus. 

T rima o (laedit ^fi a infeiflfum da 

catur,& fiat d , d ejje cubum. 

1 x.$.nom. s ; C ubus ducatur in feipfum, qui producetur cu * 

bus erit. 

£.ft hypD* At a, cum fit cubus,in feipfum ducitur, &° fit d, 
ihefis. 'Ergo erit d cubui. 

Secunda colligit, ejje a ad b, ficut 
d ad c. 


Ex.i3.fe * 
ptimi. 


Ex. 23. 0« 
ftaui. 

Ex prece * 
dentibus. 


Si numerus unus in duos ducatur , qui gignuntur 
eandem rationem habent, quam multiplicati , 

Atqui a ducitur in feipfum, fitcfc d, ducitur e« 
tiam in b, Cfit c. 

Ergo fient a er b, ita d CT c . 

Tofirema colligit , c ejje culum, 
e juod fuerat demonfirandum , 

Si duorum numerorum,quorum proportio fuerit 
ficut cubi ad cubum , alteruter fuerit cubus , erit 
quoq; cubus er alter. 

At d c fefehabet ficut a b,quifunt cubi,CT d 
efl cubus. 

Ergo c erit cubus. 


Theoremd 
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Theorema nonum.21.noni 

Si pares numeri quilibet compo- 2 ^ 

nantur fopo fit u$ ex omnibus par erit . v b 

C omponantur numeri a, b, c, qui finguli funt 
pares, totus a,c erit par. Namquonidunuf * 
q uifty ipforum a, b, c, par eji , partem habebit di* 
tnidiam, quod conjiat ex diffinitione paris numeri . 
Quare er totus a e in duo dimidia diuidi pote * 
rit,ac per diffinitionem numeri pans,totus a c par 
erit. 

Demonjlratio facilior efl , quam 
yt explicatione indigeat. 

Theoremadecimum.23.noni. 

Si impares numeri componant ur , ; 
& multitudo ipforum fuerit impar ,a 
numerus ^ex quibus componitur , erit 
impar. 

C omponantur numeri impares a, b, c, quorum 
multitudo ejl impar, totus a, c erit impar. 
Auferatur a c unitas , e? relinquatur e par nu* 
merus, cum igitur a b fit par, per. 23. qua de* 
monfirat, fi numeri impares coaceruentur , quo * 
rm multitudo jit par, numerum ex eis compofitum 

# 


« 7 
b 6 



effe parem, fj iUis addatur e, totui a e erit par per 
procedente: toti huic, fi unitae addatur fiet impar: 
at unitate addita fit a c, totus igitur a c eft nua 
merus impar. 

H ac quo p explicatione non d e fi- 
derat . 

Qui de Arithmetica fcripferut , 
omnes ferme Logi f icam feu fompu 
tatoriam 'videntur cum ea cciunxif- 
fe , qua in fola contemplatione 'v er fa- 
tur, fed nolis )>el ol hanc caufam iUa 
praetermittere liceht , quod fcihcet 
pofit ex aliqs commode peti ,& ad 
difeiphnam Ariflo.ml omnino opis 
ferat. 


Finis Arithmeticae inftitutionis. 
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Quid G eome- 

T R 1 A, ET QJV O T 

eiusprincipia^partes. 

£ O M £T X I U 
~vna e fi ex JfrC athema- 
ticis , ^Arithmetica fota 
pojlerior , caterit f omni- 
bus ordine prior , & demon flr at tonu 
firmitate longe fuperiorgud magni- 
tudinum , figurarum^ terminorum f 
in his exiflentium rationes perpen- 
dit f affeclionesf "varios ad magni- 
tudinem pertinentes certe fima ra- 
tione inuejiigat . ac inejje ipfi argu- 
mentis nece ffar i fs demon flr at . Hu- 
ius gjuerna d. modum & ah arum. duas 
pleris fecerunt partesujuarum alte- 
ra m contemplatione fola confifiit , 

altera 
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altera in aBionem & opus refera- 
tur , Trior fimplex ejl & y na, hac 
in tria membra cliuifa It ime tria, 
lanimetriam } & Stereometriam , 
metiri corporum molem fecundum o- 
mnem partem ac dimenfonem , arte 
docet & inttrumentis : prima linea , 
hoc ejl , longitudinis fecunda extre- 
mitatis & latitudinis , tertia altitu- 
dinis menfuranda rationem ofende- 
te. iSlobts propoftum eftfuts tradere 
elementa , qua in contemplationem 
folam incumbit . Continet perinde 
atp ^Arithmet. arsifta frmif ima 
principia: quoru alia fmp licia funt t 
alia compofta. e quibus omnibus , 

quatenus in fituti nofri ratio pojlu 
lat } dicendum ejl. 

Diffinitiones fimplicia 
principia. 

JkCagni 
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"K7C <-Agnitudwis principium pun 
'*-*-*' Eius e fi , quemadmodum & nu- 
merorum 'vnitas. 

‘PunElus e fi , cuius nulla efi pars , 
€> in coniunBa collocatur quatita - 
te: cuius fluxu perinde ac fi y e fligi u 
aliquod relinqueret , linea defer ili d 
JtrC at b emat icis intelligitur. 

Einea, efl longitudo fine latitudi 
ne. cuius extrema fiunt punBa. Re- 
fla efl Ireuiflima extenfio , cuius me- 
dium non declinat ab extremis . /zz- 


flexa ,feu obliqua , r medium ab 
extremis di fer ep at. 

Ex linea fluxu extremitas defieri 
litur 5 < 7 ^ longitudinem & latitu- 
dinem tantum obtinet , altitudinis 


expers ; ^ /zW# clauditur. 



t orpus , perge ctijsimam m agmtUy^%XMi 7 x 
dmemfluo fluxu efficit extremitasp fp ■<* 
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tribus continetur dimenflomb us ^lon- 
gitudine , latitudine ,& cra fiitie:clau 
ditur ^ aut yna extremitate ^tut plu 
nbus 3 yt talus & flhara. 

De angulis, 

A iCgulus } e fi duarum magnitu - 
■* ^ dinum contaBm mutuus, no re~ 
B e tacentium: aut potius magnitudo 
altera parte finita , &• duabus lineis , 
yel extremitatibus comprehenfia , fie 
non recle contingentibus. Contactus 
reclus linearum t e fi quando ex dua~ 
bus yna coalefcit ,atq conflatur. 

^ Anguli prima diuifio e fi infoli- 
dum,& planum:T lanus,efi linearu 
contaBus,non reBe tacentium: Soli- 
dus, flue corporem , e fi qui ex pluribus 
planis angulis, m eacTe fiuper ficie mi- 
nime conflit ut is , & ad idem punBu 

concur - 
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excurrentibus ejficitur . Comprehen - 
ditur itacp angulus folidus , \t mini- 
mumjribus lineis reBis tribus pia 

nis angulis . 

‘Planus angulus . aut reBilineus 

6 5 

eB , aut curuilineus ^ aut mixtus. 7t e- 
Bilineus ejl , qui ex reBis lineis con fi - 
citur : Curuilineus , qui ex obliquis: 
JiCixtum ejfiiciunt reBa & obliqua t 
cum coeunt. 

; Diuiditur 'vnaqueq^ haru formaru 
plani anguli in alias praterea fie- 
cies. 71 eBihneus , in reBum^acutu , 
obtufum . v? eBu angulu efficit linea 
reBafiuper reBam incidens ad per- 
pendiculum yt a d. Cum aute linea 
y na aliam inter fecat gion ad perpen- 
diculum f fed oblique , fiunt anguli 
obtuf 'ss,<&' acutus . Obtufus maior e fi — 
reBofvt e . ^Acutus reBo minor got c. 

Curui - 




elementa 
furuilineus angulus tres balet 
Jfecies.Concauum i Conuexu i & e 
dium. (foncauus ejl , quem dux line<g 
circulares continent ,/efe fecundum 
interiorem p artem contingentes ; Con 
uexum efficiunt quoq s linea circula - 
res, qua fe fecundum exteriorem par~ 
tem contingunt : JkCedius al eifdem 
conflituitur 5 cum altera fecundum 
fartem interiorem , altera fecundum 
exteriore ^ad id e punflu concurrunt. 

Jttl ixtus angulus tres quocp fulfe 
formas cotinet: ^ Angulum cotingen ® 
tia,quift ex clitaclu refla linea ad 
curua fecundum exteriore panem: 
^Angulu femicirculiaui producitur 
ex contaclu diametri } & circuf er en- 
tia m interiore parte circuli & ^ An- 
gulum portionis circuli , quem efficit 
recla linea non duci a per centrum 

cum 
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cu circumferentia circuli : quoru-o- 
mnium exempla in fui le Bis figuris 
cernuntur t 

De figura, 

1 gura e fi ,qua aut extremo yno 
A clauditur , aut pluribus . F lana, 
qua in extremitate deficripta , lineis 
comprehenditur. S olida ^qua claudi 
tur e xtr emit at ibus dP lana aut roru- 
da e fi, aut re Balinea, R otunda circu 
Ium continet , <& quas irregulares 
(fi eometra appellant. 

Circulus e fi plana figura , ynicq | 
linea comprehenfa, qua circumfer en- 
tia dicitur : in cuius medio punBus 
e fi ,a quo omnes linea ad circumfe- 
rentiam duBa pares fiunt. 

. Dimetiens circuli , e fi linea per 
centrum aBa ,ytrinque in circunfe- 
F 2 rentiam 
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rentiam definens. 

Semicirculus, e fi figura diametro^ 
& ahficifia circuli circumfieretia co - 
prehenfia. 

S e Elio, [eu portio circuli , e fi qua 
fiuh reBa Imea , & portione circuli 9 
aut maiore , aut minore fiemicirculo 
continetur :\'ocaturq linea buiu [mo- 
di cordaportio "Vero circuli. /ircus. 

x^irea in circulo, & in aliqs figu- 
ris , appellatur fuper fides , qua intra 
lineam,aut lineas comprehenditur. 

Rotunda figura irregularis cur- 
ita linea ina continetur, fed m ea no 
e fi punBus , a quo linea ad circumfe- 
rentiam duBa^p ares fint : yt cui fi- 
gura j aut lentis. 

R eBtlinea figura , fiunt qua fiuh 
reBis lineis continentur : cuius in fi- 
nita fiunt forma , & d numero late- 
rum 
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rutn, atqp angulorum nome accipiut. 

T rima efl triangulum , quod tri - 
hm lateribus continetur , & totidem 
angulis. 

_ dequilateru,quod tribus conflat 
aquis lateribus: I jofleles , quod duo 
tantu habet aqualia latera.S calenu^ 
cuius omnia latera ina qualia Junt. 

Eflt & altera trianguli diuifloex 
angulis defumpta 3 in Orthogonium , 
quod r ellum ~vnum habet angulum: 
^Ambhgonium^quod obtuflum '\>num 
habet , & acutos duos : Oxigenium s 
omnes acuti funt anguli , 

Figurarum quadnlateraru qua - 
dratum^eB quod aquilaterum & re- 
B angulum efl } i >t d. 

^ Altera parte longius ^quod reBa~ 
gulum quidem efl , Jed non aquilate- 
rum , Vt e , 

F 3 





Fom- 
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F ombus , qui aquilaterus ,[ed rei 
B angulus non efl,yt f. 
v Tcornboides 5 qui ne<p aquilaterus y 
neq^ r e cl angulus ejh habet tamen op-, 
pofita latera aqualia , & pares an- 
gulos ,Vt g. ■ 

i^ilia ab his ^ qua qua tuor conti- 
nentur lateribus frapefa dicuntur. 

Figura quinq lateribus c7>ftans i 
pentagona e fi ,yt i. f, 

Ouafx habet latera , hexagona , 
've d. S ic£ in immenfum excrefcunt . 

, Figura [olida , ejl qua aut extre 
mitateyna clauditur , aut pluribus: 
cuius forma [unt per multatu as per - 
[equi non efnoflri tnjhtuti . 

Fufis m omnibus [guris rechli- 
neis appellatur linea , qua [ubijci ac 
fubfterm c at er is inteUigitur : relF 
qua latera yocantur. 

, \ Far 4- 
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F aralella linea, fiunt reBa linea , 
qua in eadem fu fer ficte deficrifta , ~f *' 
etiam f ytrauis ex farte in in fini- 
tum froducantur, nunquam concur- 
rent. 

I n facio faraledogramo , ea , qua 
diameter fec at fer medium far ale- 
Uograma , circa eandem diametrum f f 
confifiere dicuntur. Sorum y edo, qua 
circa eandem diametrum c on fi fiunt % 
y numquodj^ cum duobus fiufflemen- 
tis gnomon af fellatur , Vt in frofofi- 
ta figura a b c d quadratum a g 
f Kj famulum quadr atum k fi- 
lo d , qua diameter a d fer medium 
fiecat , circa eandem diametrum di- 
cuntur confifiere. Reliqua g K,c fi> 

<& c k. b b fiufflementa yocantur: 
ynuquodq^ autem quadratu cu duo- 
bus hu fiupplementts dicitur gnomon. 

F 4 ^Axio 
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^ Axiomata, feu dignitates, * 

1 ^ * ' ini & e idem &nt aqualia , 

& fili inuicem funt aqualia. 

2 Si aqualibus aqualia addantur , 
Belidem commune , qua procreantur 
funt aqualia. 

3 Si ab aqualibus auferatur aqua- 
lia , qua rehnquutur erunt aqualia. 

4 Si ma qualibus ina qualia adij - 
ciantur , omnia erunt inaquaha . 

j ^ inaqualibus aqualia aufe- 
rantur , reliqua inaqualia erunt. 

6 Qua eiufdem funt duplicia , 

a que multiplici a y a qualia efie fili m- 
uicemefi necejfi, 

7 Qua eiufdem funt dimidiu y a qua- 
lia funt ad muicem. 

Qua fbimet fiueniunt fiunt quoq^ 
at 


Omne 


Omne totum maius ejl fua parte , g 
& omnibus partibus fmul fumptis 
aquale. 

Poftulata. ^ 


A Quouis punito in datum quod- 1 
cun<^ punitum r ellam lineam 
ducere. 

R e clam lineam de finitam in con~ 2 
tmuum reclumcp producere . 

Super centrum quo duu , occupato 3 
quantolibet interuallo , circulum de- 
fcribere. 

Omnes rectos angulos ad wuicem 4 
e ff aquales. 

Si linea re Et a fuper duas rectas ce 5 
ciderit , & anguli ex eadem parte 
duobus angulis rectis minores fue- 
rint # duas dias in eandem parte pro - 
tr atlas fontuntlum iri. 

F 5 Retiam 
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6 % e clam Imeam , yel obliquam a 

dato punElo, quod intra figuram efl y 
ad extremis quodcung ptin&um m 
eodem- plano f gnatum eduHafipfius 
figura latera interfecare. 
g Duas reclas lineas fuger ficie nul- 

lam claudere. 

Sum &aliatampoflulata,quam 
axiomata his fimiha pene in finit a i 
qua longum effet percenfere . 

theorema ' 

primum. 

7 * riangulurn aquilaterum , fupra 
datam r eidam lineam collocare. 

S it refla linea a b, pede uno circini in a ccftc* 
cato.cr altero uf<£ ad b extefo.circuiu defcriba. 
per tertiam petitionem , c d b: R urfut,feruata 
eadem circini extenftone , fuper punflum b alterum 
deperibam circulum priori aequalem, qui fe in duo = 
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ha punttis inter fecabunt c,zr h, Ab inter feflio* 
ne altera, ut c,ad pmfta lines a b, redas duas 
Irneas ducant per primam petitionem: eritffi faciunt 
triangulum squilaterum, a c b . N amquia d ceti* 
tro a, circuli c d b ducis funt Unes a b,z? <t 
c ad eius circumferentiam , erunt squales per cir* 
culi diffinitionem. Eadem quctfc ratione lines b a, 

C? b c pares erunt , ducuntur enim d centro cir* 
culi a c e ad eius circumferentiam, lam cum lia 
nes a c,cr b c squales fmt Unes a b,ipfsquo gj 
erunt squales per primum axioma. Ita relmqui* 
tur, latera omnia trianguli a c b effe equalia, ac 
proinde faftum effe triangulum squilaterum, quod 
fuerat demonftrandum. 


Explicatio. 

Bemonfi ratio probat,triangulum 4 c b squi * - 

laterum effe tribus rationibus. 

Trima concludit, lineas 4 c,<& a 
b ejje far es, mhunc modum. 

Ex diffinis 

Omnes lines ducis d centro ad circumferentia tione circa 
pares funt. Ii. 

Lines a c, cr a b ducuntur d centro ad cir = H ypothe* 
cumferentiam, fis . 

Ergo lines ac, es ab funt pares. 

Secunda 
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mute. 

Ex pracc * 
dentibus. 
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Secunda colligit , a b &* 

b c pares ejje, argumento jimili , 6* 

ex eodem principio duBo. 

T ertia concludit , lineas a c & 

b c pares ejje s zzz ^zzc modum. 

Qua funt eidem aqualia.funt ud inuice aqualid* 
Line^ a c e? b c funt te quales linea a b, 
Urgo funt di inuicem aquales. Ex quibus [equi* 
tur in propcfito tridgulo Utera omnia ejje aqualia. 

Theorema fecundum. 

A Dato punBo , cuiuis rei fla lineae 
propojlta apuamreftam lineam 
ducere. 

S IC 4 punitus datus, er & c lme4 propofita,cui 
d punito a ducenda fu aqualis, a punctum co? 
iungam cum altero extremo linea b c, nempe c per 
lineam a c, fuper quam conftituam triangulum a* 
quilaterumper pracedentem a c d. Ium pedecir* 
cini in extremo c coUocato.V altero fecundu qua * 
titatem b c linea expanfo, defcribam circulum e b 
per tertium pofhilatum.CT latus trianguli aquilate * 
ri d c protraham u[q ad e, ut fit linea tota dee : 
fecundum cuius quantitatem deferibd circulum e f, 
cr latus d a trianguli protraham ad f. Urit 

ita$ 
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ita^linea a f, line a b c aqualis, Nam b c er c e 
aquales funt,ciim ex eodem centro ducantur. R urfut 
d f er d e funt itidem pares propter eandem cau 
fam. Ab his auferamus d a er d c Utera aqualia 
trianguli , qua fupererunt linee c e er a ferunt 
aquales per tertiu axioma. Quod fi linea c e aqua 
Us ejl a fer eidem aqualis b c, b c igitur er af 
pares erunt per primum axioma. 


Explicatio. 

Demonfiratio probat in propofita figura lineam 
A f, qua dufta eft 4 dato puncto a, propofita linee 
b c aqualem ejfe quatuor rationibus . 

Trima offendit, lineas b c & c e 


aquales ejje , in hunc modum. Ex 

Omnes linea dutta 4 centro ad circumferentiam tione 'circu 
paresfunt, u. 


Linea b c er c e ducuntur 4 centro ad circu * Hypotbe* 
ferentium, fis. 

Ergo funt aquales. 

S ecunda ojlendit,d f & d e pa~ 


res ejfe fmili prorfus argumento, qui a 
ducuntur a centro circuli e f ad cir 
cumferentiam. 

T ertia demonflrat, Irneas e c & 


a f pares ejfe. 


S i <tk . 

T" W 






E*. 3 .axio 
nate. 

Ex prece* 
dentibus. 


Ex i. etxio 
mate. 
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Si ab aqualibus auferantur aqualia, aqualia re* 
linquentur. 

Linee d f , er d e funt pares. 

Ergo fublatis partibus aqualibus c d,0' a di 
que fupererunt linee c e, <? a f erunt equales. 

c Pojlrema demonjlrat , a f aqua- 
lem ejfb c. 

Qjae eidem funt equalia, funt fibi inuice equa * 
lia. 

Linea b c aqualis eji linee c e, & eide equa* 
lis eji a f. 

Ergo linee a fer b c funt equales, quodfue* 
rat demonjirandum. 

Theorema tertium. 

Duabus datis retiis lineis inaqua 

hbus , a maiori minori aqualem refla 

lineam abf : indere. 

S int linee due a b,zr c d, cr d maiori c d. 
Jit minoti equulis abfcindenda . A punfto c 
duco e qualem a b, ut precedens docuit: fuq; c e: 
Ac centro c, mteruallo autem c e, aefcribam cir = 
culum, lineam c d interfecantemm punfto f Linea 
c f aqualis eji Imee c e, er eidem equalis erat a 
b: erunt igitur a b, Gr c f pares per primam eom 
munem f ni etiam. Ita k maiori Unca c d, abfcijfa eft 
minori a b equalis [cilicet c f. 

Explicatio 
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Explicatio. 

tsemonjiratio probat lineam c f, qua 4 maiori 
s d abfcinditur, aqualem effe lme£ a b, duabus ra 
iionibut. 

Trima offendit , linea c f aqua- 
lem effe linea c e Jn hunc modum. 

Linea dufta 4 centro circuli ad circumferentia diffini* 
funt pares, tume arcu 

Linea c fer c t 'ducuntur 4 centro circuli ad ! ' 
circumferentiam, H ypotbe* 

Sunt igitur pares. f ls * 

Secunda concludit Jineam e f ae- 
qualem ejje linea a b> quod fuerat de- 
monfrandum. 

Qua eidem funt aqualia, funt ad inuice aqualia. 

Linea a b ef aqualis Unca c e , er eidem c e Sx.i.rfxio 
ecqualis eft linea e f, mate. 

Ergo e f er a b erunt aquales, Ex P r<ecea 

dentikun. 

Theorema quartum. 

Qjioriicunq^ duoru trianguloru duo 
latera 'vmus , duobus lateribus alte- 
rius fuerint aqualia , & anguli his 
aquis lateribus conteti aquales , erit 




Ex o&auo 
axiomate. 


ELEMENTA 


baps bapi & relicui anguli ynius\ 
r eliquii angulis alterius aquales , & 
denuqq totus triangulus toti triangu- 
lo aqualis , 


S int duo triangula a b c,d e f>fitq; latus a b 
aquale lateri d e, er latus a c aqualelateri d 
f, er angulus a aqualis angulo d. Vico bafm b c 
aqualem ejfe bafi e f, ZT angulum b angulo e, an * 
gulum c angulo f, e r totam trianguli a b c fu * 
perficiem fuperficiei tridguli d e f aqualem. Sua 
perponatur er accommodetur triangulum a b c 
triangulo d e f, ut angulus a cadat fuper d angu * 
lum, latus a b fuper d e, cr a c fuper d f. Certe 
ijla omnia cogruent fibimetipfis,cr necfe angulus anj 
gulum excedet , nec latera unius trianguli,latera al4 
teritis, per oftauum axioma. Rurfus cum latus a b 
conueniat cum latere d e, cr a c cum latere d f, 
pundu b congruet putido e, cr c punclo f: qua* 
re bafs b c congruet bafi e f, er erit ipf aqualis, 
Alioqui fi extremis punftii linearum cogruentibus. 
Irnea non congruerent , una extra alteram caderet, 
CT clauderent fuper ficitm,quod repugnat ultimo po 
fiulato. Quod fi linea omnes trianguli unius pares 
funt Imeis alterius,cr anguli angulis , totum trian- 
gulum toti erit aquale. 


Explicatio- 

Demonfiratio uim accipit ex pmultimo axioma * 

te,& 
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mit & unica fere rationi, quod demonjlrandum 
efi,concludit ad hunc modum. 

Qua fibi 'rnuice congruunt, funt aqualia. 

Sed fi triangulum ab c, triangulo c df, fuper * Ex.8 .aiein 
ponatur craccomodetur anguli angulis cogruut, Wdtf fop a 
cr linea Imcis. thefeSi 

'Ergo er anguli pares funt angulis, cr Ime* li* 
ntis,cr totus triangulus toti triangulo eji aqualis. 

Theorema, quintum. 

Ifofcelis trianguli qui funt ad ba 
fim anguli, gares funt. Quod {i eius 
duo latera reft'e protrahatur > fient ;> " 

quoque fub bajiduo anguli inuicem 
aquales , quo 'tfuseft ^Arifloteles . 

24. cap. firmi 'Priorum. 

Sit triangulus a b c, cuius latus a b,fit aquale la* 
teri a c: dico angulum abc, aqualem ejje angulo 
a cb . Q yod ft protrahantur a b, cr a c,ufyadd, 

CT e,fiet angulus dbc, aqualis angulo ecb. Pro* 
tra&is a,b,ZX a,c,conflituam lineam a,d, aqualem 
hnea a e, per tertium Theorema r er educam lineas 
eb,CF c,d.Hk ita constitutis inteUigo primu duos 
triangulos a,b,e,cr a,c,d, qui aquales funt cr aqui 
anguli. Nam prioris Utera a b,cr a,e, aqualia funt 
duobus lateribus alterius a,c:et a d,angulus a,comu 
nts utri$:ergo per pracedentem, bafis b e, aqualis 

G erit 






Ex quarto, 


Exhypo* 

tbe. 


elementa 
erit baft c d,er angulus ecqualis angulo d,cr an* 
gulus ab e, aqualis angulo acd. Item alios duos 
triangulos i nteUigo dbc,0? ecb: qui ojtendun* 
tur ejfe aqui lateri,cr aqui anguli.Nam latera b,i 
er c d, trianguli b,d,c, funt aqualia duobus lateri = 
hus e c,CUe,b, trianguli e b e:er angulus d,angulo 
e:ergo per pracedentem.bafis bafuo" reliqui angit 
li reliquis angulis. Quare angulus d,b,c, eft «equas 
lis angulo ecb, quod fecundo loco fuerat demon * 
firddum.iUi enim funt fub bafi ifo falis pofiti. Ium 
totus angulus a b e,e& aqualis acd:f ergo d toto 
auferamus aquales angulos e c b,CT d b c,qui fu* 
pererut a b c,ZTa c b,erunt aquales per tertiu axio 
tna, qui funt anguli ad bafm I fofcelis pofiti, quod 
primo loco fuerat demonstrandum. 

Explicatio. 

Tmnonf ratio fumptis bypothefbus, er confli * 
tuta figuraMmonfirat in primis triangulos ab e, 
CTacdeffe aquiangulos er aquales in hucmodu. 

Omnium triangulorum, quorti duo latera unius 
fuerint aqualia duobus lateribus alterius, er angu 
li aquilateribus contenti aquales, er it bafisbafi , 
er deniq; totus triangulus toti aqualis. 

Sed mpropofitis itares fefe habet. 

Ergo totum triangulum toti par erit, er angulus 
a b e, aqualis angulo acd. 

Secunda ratio ofiendit partem po feriorem an 
gulas, qui funt fub bafid b c,er e cb, pares effe. 

Omnium 
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Omnium triangulorum,quoru duo Utera unii u 
fuerint aqualia duobus lateribus alterius, Vc. fed 
m propojitis triangulis , Utera db,cr d c, trians 
guli d b c,aqualia funt lateribus alterius e c,CT e b: 
er anguli d c aquales. 

Ergo anguli, qui funt fub bafilfofcdis e cb,& 
d b c,erunt aquales. 

Tertiaratio concludit priorem partem,angu* 
losa b c , er a c b, qui funt ad bajim ifofcelis va* 

res <#• Ex. 1. axio 

Si ab aqualibus auferantur aqualia, qua reliti* m 
quuntur funt aqualia. 

Sed totus angulus eb a aqualis erat toti angulo Ex prae e* 
d c a,0~a b bis ablati funt aquales anguli d b c, er dentibus, 
e c b, qui funt fub b a ft. 

Ergo qui relinquuntur anguli ab c,& ac b, 
erunt aquales, quod fuerat demonfratidum. 


Theorema fextum. S.primi. 

Omnium triangulorum, quorum fy/\ ^ 
duo latera ynius fuerint aqualia c 
duobus lateribus alterius s & bafis 


bafi aqualis , qui continentur aquis 
lateribus t anguh erunt aquales. 


Sint duo trianguli a b c, d ef,p.t% latus a c 
G ij aquali 



elementa 
equule lateri d f,C? b c,aquale ef,(? a b bafis , <fa 
qualis bafi d e. Dico angulum c parem ejje angulo 
fiangulu a, angulo d,cr b,e.Nam fi triangulus unus 
alteri fuperponatur er accommodetur, certe opov 
tebit latera lateribus congruere,?? bafim bafi, per 
o&auum axioma.Dt punitus f cadet fuper c, alio * 
qui linea non ejfent pares, ut ex altera confiat figu 
ra, cadet quoque d fuper a,e? e fuper b.lta anguli 
omnes unius erunt pares angulis alterius, quod fuc 
rat demonftrandum. 

Explicatio. 

Demonjlratio unicah ac ratione concludit pro 
pofitum, angulos aquis lateribus contentos pares 
effef,c:d,a,e,b. 

Ex.8. axio Qua funt aqualia, fibi 'muicem congruunt, fed 
mate. latera unius trianguli aqualia funt lateribus altes 
Ex bypo* rit«,er bafis bafi. 

the. £rgc fi alter alteri accommodetur , er latera 

congruent ,er anguli angulis. Qgare neccffe eft an 
gulos effe pares. 

Theorema feptimum. 9, primi. 
fDatti anguium per aqualia fe- 
care. 

Sit datus angulus,q(tcm oportet diuidere a b c. 
Unca ipfum continentes, fiant aquales, fint a b c,e? 
a c.Et trahatur Irnea b c -.fuper quam confiituatur 

triangulus 
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triangulus, fiue aquilaterus, fiut aquicrum bdc, 
punttiq; a d linea retta iungantur a d . Dico iUam 
diuidtre angulum a in duo aqualia. Sunt enim duo 
trianguliyb a d,& c a d: quorum latera unius funt 
aqualia lateribus alterius, fcilicet b a , er ad,crc a 
& a d:zr bafts b d,baft b c. Quare per praceden 
tem anguli aquis lateribus contenti bad,crcad, 
pares erunt. Ita confiat totum anguium b ac iiui* 
fum ejfe m duo aqualia. 

Explicatio. 


Concludit demonjlratio angulum b ac, per li* 
ne a a d,diuifum ejfe 'm duo aqualia unica ratione. 

Quorum trianguloru latera unius aqualia funt Ex. 6, axio 
lateribus alterius, crbafis baft, Anguli aquis lates mate, 
r ibus contenti funt aquales. 

Sed duo Utera b a , er d a, trianguli b d a,aqua \ X Jl y P 0 * 
lia funt duobus lateribus alterius c a,0" d a,Z? baf wejtbus. 
fis b d,baft d c. 

Ergo anguli b a d,cr c a d,aquis lateribus con 
tenti, pares erunt. Qttare totus angulus b a c, diui « 
fus ejl 'm partes aquas. 


Theorema o£tauunuo.primi. 
T> at am re&am lineam fer acjtid 
lia diuidere. 



A*> 


Sit linea diuidenda per aqualia a b.fupcr ipfam 
G iij conjiU 



Ex quarto. 

Ex bypo* 
thefi. 



ELEMENTA 
confutuam triangulum <equildtcrum a bc,Z?an* 
gulum c diuidam in partes aquas per pracedente, 
dubia Irneae d. 

Dico Irneam c d,diuidere lineam a b per aqua* 
lid.Sunt enim duo trianguli a cd,V b c d,Z? late 
ra prioris ac,crdc, funt aqualia lateribus altes 
rius b c,cr d c,er angulus e unius, par angulo c, al 
terius. Erit igitur per quartam bafis a d, aqualis 
baft d b,quod demonftrandm erat , 

Explicatio. 

D emonjlratio unica ratione propofitum cotis 
eludit, lineam ab, a limea cd,in partes aquas ejfe 
diuifatn . 

Qgorum triangulorum latera funt aequalia ,er 
anguli aquis later ibits contenti pares,bafisbafiejl 
aqualis . 

Sed duorum triangulorum a cd, &bc d,Ute * 
ra funt aqualia, CT angulus e par angulo c. 

Ergo bafis a d, aqualis baftdb . Linea igitur 
ab in partes aequos eji diuifa. 

Theorema nonum. n. primi. 

T> atarefta linea Jigno in ea 
fignatoprettam lineam ad reclos an 
gulos excitare . 

Sit 



GEOMETRICA. 52 

Sit data linea a b,fignctur 1 n ea pundut c'a quo 
f:t educenda perpendicular k. per. 3 . conjiituam lis 
neam b c aqualem linea a c:CT fuper totam a b, co 
(lituo triangulum aquilaterum abd.ac tande ex * 
traho ex pundo c, lineam c d,hanc dico ejfe per pe 
dicularem ad lineam a b . Sunt enim duo trianguli 
d cd.&bc diO' quia duo latera ac,ZTcd unius, 
funt aqualia lateribus cb,CT cd alterius , ©" bajis 
a d,bafi b d,erit per. 8 . angulus a c d, aqualis angit* 
lob c d. Quare uter% eorum erit redus.Cim enim 
reda linea fuper reda confijlens angulos utracfc 
parte aquales fecerit, utera; aqualium angulorum 
redus ed,crhnea,qua fuper altera cofiftit,ejl per 
pendiculark . Quare Irnea c d, ad lineam a b erit 
perpendicularis. 

Explicatio. 

Demondratio colligit lineam c d, ejfe perpen * 
diculare,& angulos a c d._cr b c d,effe redosfdua * 
bus rationibus.Prima concludit pra fatos angulos 
ejfe pares. 

Quorum triangulorum latera funt aqualia,cr Ex.Spro, 
bafis bafi aqualis , anguli aquis lateribus contenti 
funt aquales. 

Sed latera a c.erc d funt aqualia lateribus c b Sunthypo 
C? cd,C?bafisad,bafibd. the. 

Ergo anguli a c d,Z? bcd, erunt aquales: nam 
continentur aquis lateribus. 

Secunda concludit pradidos angulos effere* 

G iiij dos 



ELEMEMTA 
dos,cr Uncam cd effe perpendicularem , in hme 
modum. 

Cum reda linea fuper reda confidens utrobi^ 
angulos aquales fecer it, uter % illorum angulorum 
ejl xedui.zr Ima, qua fuper altera cadit ejl pera 
pendicularis. 

At linea c d,efficit aquales angulos.Brgo eyper 
^dentibus'* Pedicularis ejl,cr anguli,quos coftituit,funtredi , 

en «. Theorema decimum. i3.primi. 

e C um reti a Imea fuper retia con. 

c ft 'flens, angulos fecerit, aut duos re 
tlcs, aut duobus reti Is, par es efficiet: 

Super redam c d, cadat Irnea, a b, qua fi fuerit 
perpendicularis,faciet duos angulos redos per co 
uerfionem diffinitionis Irnea perpendicularis . Si 
autem non fit perpendicularis, ducatur a pundo b 
perpendicularis , per. n.be, erunt duo anguli 
e b c,cr ebd redi per eandem conuerfionem . lant 
cum duo anguli dba, c? ab e f,nt pares angulo 
d be,ipfi cum angulo c b e, erunt aquales duobus 
redis. Quare tres anguli dba,abc,CXcbe pam 
res funt duobus redis. 

Sed angulus c b a, ed aqualis duobus angulis 
c be, cb a, ergo duo anguli cb a,crab d,funt 
aquales duobus redis . Hinc fit totum ffiacium, 
quod circunfiat putidum quod uis i» fuperficie 

plana. 
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plana , quatuor redis angulis effe aquale . 

Explicatio. 

Demoftrationis prior pars explicatione no eget 
Altera eius pars concludit angulos c b a,&r d ba, 
effe pares duobus redishisrationibus.Vrima coU 
ligit,duda linea perpendiculari b e, angulos cbe, 
&ebd effe redos. 

Cum reda fuper redam conftftens, angulos fe* 
ceritadmiicem aquales, uterqpUorum anguloru 
e/i redas. 

Sed anguli propofiti fiunt d linea b eadperpe* 
iiculum duda. 

igitur funt anguli redi. 

Altera coUigit angulos redos cbe,ebd pares 
effe angulis tribus tba,ab d,ebcm hunc modu. 

Si aqualibus addantur aqualia, aut idem com * 
mune,qua reliquantur funt aqualia. 

Sed anguli duo eba,ab d,aqualesfunt angulo 
e b dinam partes aquales funt toti. 

Ergo fi utrify addamus angulum communem 
cbe,duo anguli c b e, e bd, pares erunt tribus an» 
gulis e b a,a b d,e b c. 

Tertia o/ledit angulos cba,ab d,aquales effe 
angulis cbe,eba,ab d, aquales effe fimili argu* 
mento. 

Si aqualibus addantur aqualia, aut idem cornu 
tte, qua relinquuntur funt aqualia. 

Sed angulus eba aqualis e/i angulis cbe,eb a, 
G S totum 





Ex difjtnU 
tione redi 
angu. 
Hypothe. 


Ex. z.axio 
mate. 

Ex. p. axio 
mate. 


Ex 2. axio 
mate. 

Ex. p. axio 
mate. 



Ex ratio. 

Ex prace* 
dentibus. 





ELEMENTA 
totum enim aquale efl partibus. 

igitur fi utri fq ; addamus communem angulum 
a b d, anguli cba.abd aquales erunt tribus angu 
Itscb e,eb d.db d. 

Quarta colligit quod demojlrandum erat, an* 
gulos cba,db d,ejfe pares duobus redis. 

Que eidem funt aqualia, funt inter fe aqualia. 

Sed dngtili cba,ab d ,funt pares tribus cbe , 
e b a,abd, zrdfdem tribus aquales funt anguli 
cbe,eb d. 

Ergo anguli cbd.abd, pares erunt angulis 
c be,eb d. Quare cumbi redi fint , pares illi erut 
duobus redis. 

Theorema vndecimu. ij.primi. 

Omnium duarum linearum fe 
inuicern fecantiumjmnes anguli co 
tra fe pojiti funt aquales. 

Sint di(£ linee a b,& c d, feinuicem fecantes in 
pundo e, angulus deb par erit angulo a e c,er an 
gulas ceb angulo a e d. Erunt enim per. 13 . duo an 
guli a e c,er ceb aquales duobus redis.ltanq, an* 
guliceb, crdeb erunt per eandem pares duobus 
redis. Quare cim omnis anguli redi fint aquales, 
priores po ferioribus pares erunt , Si igitur aufe * 

ramus 
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ramus communem angulum c e b,erit angulus aec 
aqualis angulo d eb. Eodem modo reliqui oppofi 
ti ofiendentur aquales. 

Explicatio. 

Demonftratio cocludit angulos deb,c? aee, 
oppofitos effe paresduabus rationibus. Prima coi* 
ligit angulos a e c, er ceb, itemq ; angulos c eb, 
cr de b,tjje pares duobus reftis,ac proinde inter 
fe aquales ad hunc modum. 

Reftalinea fuper reftam confifies, angulos e f* Ex 13. 
ficit reftos, aut pares, duobus rtftis , fed priores „ ,1 /■ 

funt ex linea e c, fuper reftam a b cadente , pojle * ‘ 

rioresex linea e b, fuper reftam d c. 

Ergo utrify pares erunt duobus reftis,unde fit 
utfint priores po ferioribus aquales, nam per po * 
jlulatum. 4. omnes r e fti funt aquales. 

Secunda concludit quod propofituefi, bocpa* Ex.J. axio 
clo: fi ab aqualibus auferantur aqualia , uel idem mate. 
commutie,qua relinquuntur funt aqualia. 

Sed anguli aec, Cf ce b, pares funt angulis c Ex. prace * 
eb,crdte b, denti. 

Ergo fi ab ijs auferamus communem angulu c e 
b,qui relinquutur erunt aquales, aec, e? d eb.Si* 
tnili argumento ofiendentur aquales ce b, a e d, 
oppofiti. 

Theorema duodecimum. 

1 6 . primi. 

omnis 



ELEMENTA 
Omnis trianguli \no latere pro- 
a du&o , exterior angulus ytrouis in - 
J?/ ter tori & oppofito maior e fi. 

^ ^ Protrahatur tridguli ab c latus ufy ad d, an* 

gulut dbc, maior ejl angulo b a c,z?b c a. DiuU 
dam enim per io. lineam c b, per aqualia inpun* 
do e:cr protrahant a e, ufy ad f ut fit e faqua * 
lis a t. Protraham quo% lineam bf, inteUiguntur 
duo triangula, cca,Z?bef.&" quia duo latera a 
e, cr e c, trianguli aec funt aqualia duobus late» 
ribus f e, er e b.trianguli fe b, cr angulus e, unius 
aqualis ejl angulo e alterius per pramiffam, funt 
enim anguli oppofiti , erit per. 4. angulus e c a, 
aqualis angulo ebf, unde fit, angulum ebd , ma* 
iorem tfft angulo bea. Simili argumento probae 
bitur idem angulus ebd, maior cjfeca b. 

Explicatio. 

Dmonflratio 0 Redit angulu d b c,maiore ejfe 
^ angulo bea, hac fola ratione:Quorucum$ trian* 
x .4,Fro. g U i orutn q uo i A ttra unius funt aqualia duobus late 
tiyco tbeo. anguli his aquis lateribus conte* 

ti aquales, erit bajis bafi aqualis, z ’? totus tridgu * 
Ex prati* lus toti tridgulo aqualis. Sed latera a e, er e c, 
itnte. triangulia e c,funt aqualia duobus lateribus fe, 
Ceb, trianguli fe b, er angulus e, unius aqua * 
lis angulo e alterius,cum fint contra fe poftti.Er* 

gp 
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fo angulis eca, aqualis erit angulo e bf. Quare 
cum angulus cbd, maior fit angulo tbf, efi enim 
k pars ittius, maior quo% erit angulo eca, quod 
demonjlrandum fuerat. 

Theorema decimumtertium 
18. primi. 

Omnis trianguli longius latus . 
maiori angulo agpofitum ejl. 

Sit in triagulo abc, angulus a , maior atigu* 
lo e, latrn c b, maius erit latere a b. Si enim fit 
aquale, erit per s- angulus a, a quslk angulo e, 
quod esi contrabypotbefim. Si autem a b,fit mas 
tus fiat aquale per, 5 . fitq- d b, aquale c b. Erit 
ergo per. 5. angulus dcb, aqualk angulo bdc. 
Sed b dcejl maior angulo b ac, per. 1 6. ergo b 
cdefl maior hac. Quare erit etiam maior angit 
loacb. fiet it a% ut pars fit maior toto. quod eunt 
fieri nequeat, [equitur uerum effe quod fuerat des 
< monfirandum. 

Esolicatio. 

L y 

Demonfiratio concludit, cum fit angulus amae 
ior angulo c, latus b c, maius effe latere a b. Hoc 
argumento. 

Aut efi aquale,aut minus.Sed nec aquale, nec mi 
nus: igitur maius erit, non effe £ quale ofienditur 
adhunt medum. 


Angu 



ELEMENTA 
Artguiijdtii funtfuper bafim ifofcelisjunt xd uas 
BXS« I es . 

Sed a,z? c, furit anguli , fupra bafim ifofctlis 
pofiti . 

Igitur erunt aquales. 

Non ejje autem latus ab maius latere c b,his ra* 
tionibiw colligit. Prima concludit angulum dcb, 
aqualem efje angulo b d c, eodem modo quo er 
pracedens. 

Secunda concludit angulum b d c, maiorem e jfe 
dttguio bac, ad hunc modum, 

BX. Omnis triaguli angulus externus maior sfl utro 

ttis interno oppofito. 

Sed b i c, ejl extermw angultM tridnguli d ac, 
Ergo angulus bdc, e/i maior angulo oppojts 
tob ac. 

Tertia colligit ineo dum O 1 impofiibile, 
pariem maiorem ejje toto. 

Quod est maius maiore,maius eft minore. 
Axionta- s ^ an g u i M ^ j e ^ maIor angulo bac, angu 
Expr^. lo atitemb de par ejl angulusb cd. 

igitur angulus b cd maior erit angulo bac: at 
angulus bac maior ejjc ponebatur angulo bea : 
fiet igitur, ut angulus bea maior fit angulo bea, 
eidus eft parsjqkbd ejl impefiibik. 


T heorema decimumc^uartuni 
19. primi. 
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Omnii trianguli maior angulus 

maiori lateri oggoftus ejl. 

Sit triangulum a b c,cuius angulus a fit maior 
angulo e, latus a c maius erit latere a b . Nam 
fi non fit maius,aut aquale er it, aut minus : at neu * 
trum ejfe poteji . P rimum aquale non erit , fieret 
enim ut anguli a c effient aquales, cum fini ad bat 
fm lfofcelis,per quintam < Q god contra hypos 
tbefim. Minus quoq^ ejfie non poteji, effiet enim an 3 
gulus c minor angulo a,per pracedentem.Ct&a* 
re relinquitur, latus b c maius ejfie later 0 a b . 
Memonfiratio facilior ejl, quam ut explicatio 3 

m egeat. 

- -'i ii ’ ’ g 

Tiieorema decimumquintum, 
27. primi. 


Si refla linea fuger duas reflas 


ceciderit , duosff angulos pii inuice 
aquales fecerit pe fla illa linea erue 


H'b 


it antes. 


'Linea a b cadat fuper duas lineas c < 7 , 
€T e f , er fecet lineam c d in punilo g , er 
lineant cf, in punito h,fint g- anguli d g h, 

er e h g 






ELEMENT A 
erehg aquales, dico lineas c d, er. efejfe aquidi * 
ftdntes.Natn fi non fint, concurrant ergo addf , in 
punfto l.fiet triangulumlgh , cuius gcft angulus 
externus, qui cum pofitus fit aqualis ejfe angulo h 
coaltcrno,tam intrinfeco,qudm extrinfeco,accidit, 
ut exterior angulus trianguli par fit interno uUo 
fito, quod repugnat decimofexto T beoremati. 

In hoc quoq ; nuUa defideratur explicatio . 




f 


Theorema decimumfexcum, 
29. primi. 

St duabus lineis aquidi flanti bus 
\ linea fuperueneritfluo anguli coal- 
u terni aquales erunt , angulus ex- 
trinsecus angulo imrinfeco flbi oppo 
flto a qualis y itecg duo anguli intr in- 
feci ex alterutra parte conjhtuti 
duobus retiis angulis aquales. 
Explicatio. 


Bsmonfiratio multis partibus continetur.Pri* 
ma concludit angulos g,€rh coalternos,ejfeaqud 
les argumento ducente ad incommodum. 

Si angulus bgh non ejl aqualis angulo cbg,al 
ter eoru, erit maior. Sit ergo maior angulus chg. 

Cum duo 





